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Ch ong Il PH ONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Vira ga vita ché

B6 lai cho tron

Ba m oi sau con

Mot tram chdn chan.

Hoi ¢6 bao nhiéu ga, bao nhiéu ché ?

D6 1a mot bai todn ¢ rat quen thudc & Viet Nam. N6 c¢6 lién hé gi véi
bai toén :

Tim x, biét 2x +4(36  x) =100 ?
Lam thé nao dé tim d oc gia tri clia x trong bai toan thi hai, va gia tri d6 c6
giup ta giai d oc bai toan tha nhat khong ?

Ch ong nay sé& cho ta mot ph ong phdp méi dé dé dang gidi d oc nhiéu bai
todn d ¢c coi 12 kho néu giai bang ph ong phdp khac.



§1. M& dau vé ph ong trinh

[ Van |a bai toan tim x quen thudc. ]

Ph ong trinh mét an
16p d 6i, ta da gap cac bai toan nh
Timx, biét2x+5=3(x 1)+2.

Trong bai todn do, ta goi hé thic 2x + 5 =3(x 1) + 2 la mot ph ong trinh
Vi dn s6'x (hay dn x).

Mot ph ong trinh véi 4n x c6 dang A(x) = B(x), trong d6 vé'trdi A(x) va vé’
phdi B(x) 1a hai biéu thiic ctia cing mot bién x.

Vidul. 2x+1=xlaph ong trinh véianx;
2t 5=3(4 t) 7laph ong trinh v6iant.

Hady cho vi du vé :

a) Ph ong trinh véi dn y ; 22+5 = 3(x-1)+2
b) Ph ong trinh véi dn u.

Khi x = 6, tinh gid tri moi vé cia ph ong trinh :
2x+5=3(x 1)+2.

Ta thdy hai vé&€ cta ph ong trinh nhan cluing
mot gia tri khi x = 6. Ta noéi rang s6 6 thod
man (hay nghiém ding) ph ong trinh da cho
va goi 6 (hay x = 6) la mot nghiém cuia
ph ong trinh dé.

Cho ph ongtrinh2(x+2) 7=3 x.

a)x= 2 co thod man ph ong trinh khong ?

b) x =2 ¢6 la mot nghiém cua ph ong trinh khong ?

Chu y

a) Hé thitc x = m (véi m la mot s6 nao do) ciing la mot ph ong trinh. Ph ong
trinh nay chi ré rang m la nghiém duy nhdt cua né.



b) Mot ph ong trinh cé thé cé6 mot nghiém, hai nghiém, ba nghiém, ..., nh ng
ciing c6 thé khong cé nghiém nao hodc c6 vé sé nghiém. Ph ong trinh khong
c6 nghiém nao d oc goi la ph ong trinh vo nghiém.

Vidu 2. Ph ong trinh x* =1 c6 hai nghiémlax=1vax=-1.

Ph ong trinh x> =—1vo nghiém.

2. Giai ph ong trinh
Tap hop tat ca cac nghiém ctia mot ph ong trinh d ¢c goi 1a tdp nghiém cla
ph ong trinh d6 va th ong d oc ki hiéu boi S.
m Hay dién vao ché trong (...) :
a) Ph ong trinh x =2 co tdp nghiémla S = . . .
b) Ph ong trinh v6 nghiém c6 tdp nghiémla S = . . .
Khi bai todn yéu ciu gidai mot ph ong trinh, ta phai tim tdt cd cdc nghiém

(hay tim tdp nghiém) cua ph ong trinh do6.

3. Ph ongtrinht ongd ong
Ph ong trinh x = —1 c6 tap nghiém la {—1}. Ph ong trinh x + 1 = 0 cling c6
tap nghiém 1a {—1}. Ta n6i rdng hai ph ong trinh &y ¢ ong d ong vdi nhau.
Téng qudt, ta goi hai ph ong trinh ¢6 cing mot tap nghiém 1a hai ph ong
trinht ongd ong.
Dé chi hai ph ong trinh t ong d ong v6i nhau, ta dung ki hiéu "<

Chang han :
x+1=0x=-1.
BAI TAP
1.  Vé6i mbi ph ong trinh sau, hay xét xem x = —1 ¢6 1a nghiém ctia n6 khong :
a)dx—-1=3x-2; b)x+1=2(x-3); O)2x+1)+3=2-x7?

2. Trongcacgiatrit=—1,t=0vat= 1, gia tri nao la nghiém cua ph ong trinh
(t+2)°=3t+47?
3.  Xétph ong trinh x + 1 = 1 + x. Ta thdy moi s6 déu la nghiém ctia n6. Ng 0i
ta con noéi : Ph ong trinh nay nghiém ding voi moi x. Hay cho biét tap
nghiém cua ph ong trinh do.



4.  N6i mdi ph ong trinh sau v6i cdc nghiém cua né (theo mau) :

3x—1)=2x-1 (a)
1 X
e Y

x+1 4
xX>-2x-3=0 () @

5. Haiph ongtrinhx=0vax(x—-1)=0cét ongd ong khong ? Visao ?

S °? o
;% Co the em ch a bicet
Ph ong trinh 1a d&i t ong nghién cGu trung tdm cta moén Pai s6. Ngay nay, cach
Vi€t cac ph ong trinh rét rd rang va thuén tién cho viéc gidi ching. Nh ng tr 6c
day, ng di ta da phai dién td ph ong trinh bang 16i hodc bang hinh vé rat phic tap.
Céch viét ph ong trinh nh  ngay nay méi d dc hoan thién vao thé ki XVII. Su ra
dai ctia khai niém &n sd va ki hiéu 4n s6 1a mot b 6c tién quan trong trong lich st
phat trién ctia Ii thuyét ph ong trinh.
Ph ong trinh x(§+%+;+1j =37 d dc viét & Ai Cap nam 1550 tr 6c Céng
nguyén nh sau:
N == s Q@ ! nmnnN
¢ A T Pre—a . mite— 2 @ e N
§2. Ph ong trinh béic nhat mét an va céch gidi
[ Chi can hai quy tdc t ong tu nh d6i véi déng thic 36.]
1. Dinh nghia ph ong trinh bac nhat mét an

Ph ong trinh dang ax + b = 0, véi a va b la hai s6 dd cho va a #0,d oc
goi la ph ong trinh bdc nhdt mot dn.

Chang han, 2x — 1 =0 va 3 — 5y = 0 Ia nhitng ph ong trinh bac nhit mot 4n.

Dé giai cdc ph ong trinh ndy, ta th Ong diung quy tic chuyén v€ va quy
tic nhan ma ta néu sau day.



2. Hai quy tic bién déi ph ong trinh
a) Quy tdc chuyén vé
Ta da biét : Trong mot dang thic s6, khi chuyén mot hang tir tir vé nay sang
v€ kia, ta phai d6i dau hang tir do.

Déi véi ph ong trinh, ta ciing c6 thé 1am t ong tu. Chang han, déi véi ph ong
trinh x + 2 = 0, chuyén hang i +2 tir v€ trdi sang vé& phai va déi dau thanh -2,
tad gcx=-2.

Nh vay, ta da 4p dung quy tac sau day :

Trong mot ph ong trinh, ta cé thé chuyén mot hang ti tir vé nay sang
vé kia va doi ddu hang tir dé.

Quy tic trén goi 12 quy tdc chuyén vé.
m Gidi cdac ph ong trinh :
ayx—-4=0; b)§+x=0; c)0,5 —x=0.

b) Quy tdc nhdn véi mot sé
Ta da biét : Trong mot dang thic s6, ta c¢6 thé nhan ca hai vé€ v6i cling mot so.
Déi véi ph ong trinh, ta ciing c6 thé 1am t ong tu. Chang han, déi véi ph ong

A |
trinh 2x = 6, nhan ca hai vé véi E,tad oc x = 3.

Nh vay, ta da 4p dung quy tac sau day :

Trong mot ph ong trinh, ta cé thé nhdn cd hai vé véi cung mot sé
khdc 0.

Quy tic trén goi 12 quy tdc nhdn véi mot s6'(goi tat 1a quy tdc nhan).

. P | ey
Chi y rang nhan ca hai vé€ véi 5 cling c6 nghia la chia ca hai vé€ cho 2. Do

d6 quy téc nhan con c6 thé phat biéu :

Trong mot ph ong trinh, ta cé thé chia cd hai vé cho cing mét so
khdc 0.

m Gidi cdc ph ong trinh :

a) % ] b)0.Ix=15 ; ¢) =2.5x = 10.



3. Cach giai ph ong trinh bac nhat mét an

Ta thita nhan réng : Twr mot ph ong trinh, diung quy tdc chuyén vé hay quy
tdc nhdn, ta luén nhdn d oc mot ph ong trinh méi t ong d ong véi ph ong
trinh da cho.

St dung hai quy téc trén, ta gidi ph ong trinh bac nhdt mot 4n nh  sau :
Vi du 1. Giai ph ong trinh 3x — 9 =0.
Ph ong phdp gidi :

3x-9=0<3x=9 (Chuyén -9 sang v& phai va déi dau)

& x=3 (Chia ca hai vé€ cho 3).
K&t luan : Ph ong trinh c6 mot nghiém duy nhat x = 3.
Trong thuc hanh, ta th ong trinh bay bai giai mot ph ong trinh nh sau :
Vi du 2. Giai ph ong trinh 1 - gx =0.
Gidi :
I—ZX=O<:>—ZX=—1<:>X=(—1):[—Z) <:>X=§-
3 3 7

)

Tong quat, ph ong trinh ax + b =0 (v6i a = 0) d ¢gc gidinh sau :

Vay ph ong trinh c6 tap nghiém S =

ax+b=0c>ax=—b<:>x:_2.
a

’ . . b
Vay ph ong trinh bac nhat ax + b = 0 luén c6 mot nghiém duy nhdt x = ——-
a

E Gidi ph ong trinh —0,5x + 2,4 = 0.

BAI TAP
6.  Tinh dién tich S ctia hinh thang ABCD (h.1) theo x bang hai cach :
1) Theo cong thitc S=BH x (BC+ DA) : 2

2) S=Sapn * Spckn + Sckp-

Sau d6, sit dung gia thiét S = 20 dé B__¢C

thu d oc hai ph ong trinh t ong X

d ong v6i nhau. Trong hai ph ong A L b
trinh 4y, c¢6 ph ong trinh nao 1a 7 OHTY K 4

ph ong trinh bac nhat khong ? Hinh 1



10

Hay chi ra cic ph ong trinh bac nhét trong cac ph ong trinh sau :

a)1+x=0; b)x+x=0; c)1-2t=0;
d)3y=0; e) 0x -3 =0.

Giai cac ph ong trinh :

a)4x —-20=0; b)2x +x+12=0;
0)x—-5=3-x; d)7-3x=9-x.

Giai cdc ph ong trinh sau, viét s6 gan diing ctia moéi nghiém & dang so thap
phan bang cach lam tron dén hang phan tram :

a)3x—11=0; b)12+7x=0; c) 10 —4x =2x-3.

§3.Ph ongtrinhd ad oc
védangax +b =0

[ Van chi can dung hai quy tic da biét. }

Trong bai nay, ta chi xét cdc ph ong trinh ma hai vé ciia chiing la hai
biéu thiic hitu ti ctia dn, khong chita dn & mdu va c6 thé d ad ¢c vé dang
ax + b =0 hay ax = -b.

Cach giai

Vidu 1. Giai ph ong trinh  2x — (3 — 5x) = 4(x + 3).

Ph ong phdp giai :

— Thuc hién phép tinh dé bd d4u ngoic :
2Xx =3 +5x =4x + 12.

— Chuyén céc hang tir chita 4n sang mot vé, cac hing s6 sang vé kia :
2x +5x —4x =12 + 3.

— Thu gon va giai ph ong trinh nhan d oc :

3x=15<x=5.



Vi du 2. Giai ph ong trinh
5x =2 5-3x
3 2

Ph ong phap gidi :
— Quy dong mau hai vé :
2(5x —2) + 6x 6+3(5—3X).
6 6
— Nhan hai v€ v6i 6 dé khir miu :
10x -4 +6x=6+15-09x.

— Chuyén céc hang tlr chita 4n sang mot v€, cdc hing s6 sang vé Kia :
10x +6x +9x =6+ 15 + 4.
— Thu gon va giai ph ong trinh nhan d oc :
25x=25<=x=1.

Hay néu cdc b &c chii yéu dé gidi ph ong trinh trong hai vi du trén.

p dung
Vi du 3. Giai ph ong trinh
Gx-Dx+2) 2x*+1 11

3 2 2

Gidi :

(3x—1)(x+2)_2x2+1:EC>2(3X—1)(x+2)—3(2x2+1):£

3 2 2 6

S263x - D(x +2)-32x° +1)=33

& (6x° + 10x — 4) — (6x> +3) = 33
& 6x°+10x —4— 6x° — 3 =33
& 10x=33+4+3
< 10x =40
< x =4,

Ph ong trinh c6 tap nghiém S = {4}.

6

11



m Giai ph ong trinh

10.

12

o Sx+2 7-3x
6 4

Chu y

1) Khi gidai mét ph ong trinh, ng oi ta th ong tim cdch bién doi dé d a
ph ong trinh dé vé dang da biét cdch gidi (don gidn nhdt la dang ax + b = 0
hay ax = —b). Viéc bo ddu ngodc hay quy dong mdu chi la nhiing cdch
th ong dung dé nham muc dich dé. Trong moét vai tr ong hop, ta con cé
nhitng cdch bién doi khdc don gidn hon.

x—-1 x-1

Vi du 4. Ph omgtrinhX;1+ TG = 2 6 thé gidinh sau:

X_1+X_1—X_1=2@(x—1)[1+1—1]:2
2 3 6 23 6

4
S Ex-D)—=2
( )6

oSx-1=3<x=4.

2) Qud trinh gidi c6 thé ddn dén tr ong hop ddc biét la hé so ciia dn bdng 0.
Khi dé, ph ong trinh c6 thé vé nghiém hodc nghiém diing véi moi x.

Vidu5.Taco x+1l=x-1< x—-x=-1-1<1-1)x=-2<0x=-2.
Ph ong trinh vo nghiém.
Vidu6. Tacox+1=x+1<x—x=1-1=1-1Hx=00x=0.

Ph ong trinh nghiém ding v6i moi x.

BAI TAP

Tim cho sai va stra lai cdc bai giai sau cho ddng :

a)3x-6+x=9-x b)2t—3+5t =4t+12
&3x+x-x=9-6 S 2t+5t-4t=12-3
<3x=3 < 3t=9
< x=1. &St=3.



11.

12.

13.

14.

15.

16.

Giai cac ph ong trinh :

a)3x—-2=2x-3; b)3—-4u+24+6u=u+27+3u;
¢)5-(x-6)=4(3-2x); d)—6(1,5—-2x) =3(-15 + 2x) ;
e)0,1 -2(0,5t-0,1)=2(t-2,5-0,7; 1) é(x—éj —é = X.
2 4 8

Giai cac ph ong trinh :
a)Sx—2:5—3x; b)10x+3:1+6+8x;

3 2 12 9
o X2l o 165_" : d) 40,5 — 1,5x) = —5"3_6.

Ban Hoa giai ph ong trinh (E
X(X+2)=x(x+3) \
nh trén hinh 2. )

Theo em, ban Hoa giai ding /
hay sai ? /

x(x +2) = x(x + )
& x+2:=x+>
@ xX-x=5-2
Em s€ giai ph ong trinh d6 ( & 0x =) (¥ nehiem)

nh thé nao?

L — _*\\ // \_/

Hinh 2

LUYEN TAP
S6 nao trong ba s6 —1 ; 2 va -3 nghiém ding mdi ph ong trinh sau :

Ix[=x (1), X +5x+6=0 (2), 1L=x+4 (3)?

Mot xe may khdi hanh tir Ha Noi di Hai Phong v6i van toc trung binh
32km/h. Sau d6 1 gio, mot 6to cling khoi hanh tir Ha Noi di Hai Phong, cung

d ong v6i xe mdy va vGi van toc trung

binh 48km/h. Hay viét ph ong trinh biéu ’—'—‘ ’_’_‘
thi viéc 6t6 gap xe mdy sau x gid, ké tir khi x11° X

0to khoi hanh. i E 5 i
Viét ph ong trinh biéu thi can thing bang

trong hinh 3 (don vi khéil ong la gam). Hinh 3

13



17.

18.

19.

20.

14

Giai cac ph ong trinh :

a)7+2x=22-3x; b)8x—-3=5x+12;
O)x—12+4x=25+2x-1; d)x+2x+3x—-19=3x+5;
e)7T-2x+4)=—-x+4); Hx-1D)-2x-1)=9-x.

Giai cac ph ong trinh :

a)£—2X+l=§—X; b)2+x—0,5x=1_2x
3 2 6

+0,25.

Viét ph ong trinh 4n x rdi tinh x (mét) trong mdi hinh d 6i day (h.4) (S 1a
dién tich cta hinh) :

4m
6m

X
X X
N

m 9m o 12m

a) S = 144m2 b) S = 75m2 c) S = 168m?2
Hinh 4

Do. Trung bao Nghia hdy nghi & trong dadu mot s6 tu nhién tuy y, sau do
Nghia thém 5 vao s6 4y, nhan téng nhan d oc véi 2, d oc bao nhiéu dem trix
di 10, ti€p tuc nhan hiéu tim d gc v6i 3 r6i cong thém 66, cudi cung chia
két qua cho 6. Chang han, néu Nghia nghi dén s6 7 thi qué trinh tinh todn sé&
a:7>(7+5=12)>(12x2=24) > 24-10=14) > (14 x3=42) >
(42 + 66 =108) — (108 : 6 = 18).

Trung chi can biét két qua cudi cung (s6 18) la doan ngay d ¢c s6 Nghia da
nghi 1a s6 nao.

Nghia thir may 1an, Trung déu doan diing. Nghia phuc tai Trung 1am. D6 em
tim ra bi quyét cua Trung day !



4. Ph ong trinh tich

Dé giadi moét ph ong trinh, lai phai giai
nhi€u ph ong trinh. Sao thé nhi ?

m Phn tich da thitc P(x) = (* —1) + (x + 1 )(x —2) thanh nhan ti.

-—

Trong bai nay, ching ta ciing chi xét cdc ph ong trinh ma hai vé ciia né la

hai biéu thiic hitu ti ciia dn va khong chita dn & mdu.

Ph ong trinh tich va cach giai

Hady nhé lai mot tinh chdt ciia phép nhdan cdc s6, phdt biéu tiép cdc khdng

dinh sau :

Trong mot tich, néu cé mot thixa s’ bang 0 thi . . . ; ng oc lai, néu tich bang 0

thi it nhdt mot trong cdc thiva s6 cua tich . . .

Vi du 1. Giai ph ong trinh 2x —3)(x + 1) = 0.

Ph ong phdp giadi :

Tinh chat néu trén ctia phép nhan céc s ¢6 thé viét :
ab=0 < a=0hoac b=0 (avab la hai s0).

T ong tu, d6i v6i ph ong trinh ta cling c6 :
2x-3)(x+1)=0<=2x—-3=0hoacx+1=0.

Do d6 ta phai giai hai ph ong trinh :

N2x-3=0&2x=3<x=1,5.

2)x+1=0=x=-1.

Vay ph ong trinh da cho c6 hai nghiém : x = 1,5 va x = —1. Ta con viét : Tap

nghiém ctia ph ong trinh1a S={1,5;—1}.

Ph ong trinh nh trong Vidu 1 d oc goi la ph ong trinh tich.

Sau day ching ta xét cdc ph ong trinh tich ¢6 dang A(x)B(x) = 0. Dé giai
cac ph ong trinh nay, ta 4p dung cong thtc :

AX)B(x) =0 < A(x) = 0 hodic B(x) = 0.

Nh vay, muén giai ph ong trinh A(x)B(x) = 0, ta giai hai ph ong trinh
A(x) =0 va B(x) = 0, roi lay tat ca cdc nghiém cua chiing.

15
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p dung

Vidu 2. Giai ph ongtrinh (x + D(x +4) = (2 - x)(2 + X).
Gidi : Ta bién déi ph ong trinh da cho thanh ph ong trinh tich nh sau :
x+DEx+4)=2-x)(2+x)
SEX+DHx+4)-2-x2+x)=0
SXHx+Ax+4-22+x°=0
& 2x%+5x=0
=& x(2x+5=0
< x=0hodc2x +5=0.
1H)x=0;
2)2x+5=02x=-5x=-25.
Vay tap nghiém cua ph ong trinh da chola S={0; -2,5}.
Nhdn xét
Trong Vi du 2, ta da thuc hién hai b &c giai sau :
B ¢c 1.D aph ong trinh di cho vé dang ph ong trinh tich.

Trong b dc nay, ta chuyén tat ca cdc hang tir sang vé€ trdi (lic nay, v€ phai
12 0), rit gon r6i phdn tich da thitc thu d oc J vé trdi thanh nhdn ti.

B ¢c 2. Giai ph ong trinh tich roi két luan.
Gidi ph ong trinh (x —1)(x* +3x —=2) —(x —=1) = 0.
Tr ong hop v€ tréi la tich ctia nhiéu hon hai nhan tt, ta cling giai t ong tu.

Vi du 3. Gidi ph ong trinh 2x° = x* + 2x — 1.

Gidi : Taco
P =xt+2x—1

o 2 —x*-2x+1=0

o 28 -2x)-(x>-1)=0

o XK -1 - x*-1)=0

o X-DRx-1)=0

& Xx+DHE-D2x-1)=0

< Xx+1=0hoacx—1=0hoac2x—-1=0.



21.

22,

23.

24.

25.

26.

Dx+1=0=x=-1;

D)x-1=0=x=1;

3)2x-1=0<x=0,5.

Vay tap nghiém cua ph ong trinh dacholaS={-1;1;0,5}.

Giai ph ong trinh (x3 + xz) + (x2 +x)=0.

BAI TAP

Giai cac ph ong trinh :
a)(3x—2)4x+5)=0; b) (2,3x - 6,9)(0,1x +2) =0
©) (dx +2)(x*+1)=0; d) 2x+7)(x-5)(06x+1)=0.
Bang cdch phan tich v€ trdi thanh nhan ti, gidi cdc ph ong trinh sau :
a)2x(x—-3)+5(x-3)=0; b) (x> —4) + (x—2)3-2x)=0;
)X’ —3x>+3x—1=0; d)x2x-7)—4x +14=0;
e) (2x -5 - (x+2)*=0; f) x> —x - (3x = 3) = 0.

LUYEN TAP
Giai cac ph ong trinh :
a)x(2x—-9)=3x(x-95); b) 0,5x(x —3)=(x—-3)(1,5x - 1) ;
c)3x—15=2x(x—-95); d) %X—I:%x(3x—7).
Giai cac ph ong trinh :
) (x> —2x+1)-4=0; b) x> —x=-2x+2;
c)4x2+4x+1=x2; d)x2—5x+6=0.

Giai cac ph ong trinh :
a)2x3+6x2=x2+3x;

b) (3x — 1)(x2 +2)=(3x - 1)(7x — 10).
TRO CHOI (chay tiép siic)

Chudn bi :

Gido vién chia 16p thanh n nhém, mbi nhém gém 4 em sao cho cidc nhém déu
c6 em hoc gioi, hoc khd, hoc trung binh,... M6i nhém tu dat cho nhém minh
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mot cdi tén, chang han, nhém "Con Nhim",
nhém " ¢ Nhoi", nhém "Doan Két",... Trong
moi nhém, hoc sinh tu ddnh s6 tir 1 dén 4. Nh
vay s& ¢6 n hoc sinh s6 1, n hoc sinh s6 2,...

Gido vién chudn bi 4 dé toan vé gidi ph ong
trinh, danh s6 tr 1 dén 4. M6i dé toan d oc
photocopy thanh n ban va cho mdi ban vao mot
phong bi riéng. Nh  vay sé c6 n bi chiia dé toan
s0 1, n bi chita dé todn so 2,... Cac dé toan d oc
chon theo nguyén tic sau :

Dé s6 1 chita x ; d€ s6 2 chia x vay ; dé€ s6 3
chiay va z ; dé s6 4 chia z va t. (Xem bo dé mau d 6i day).

<

Dié 6" 1 : Gidi phuong teinh 2(x — 2) + 1 = — 1.

BDé 56" 2 : Thé gid tef eta « (ban 36”1 vita tim duove) vao rdi

tim y trong phuong trinh (v + 3)y =« + y.
Dé 363 : Thé gid tef eta y (ban 36" 2 vita tim duve) vao réi
3e+1_3y+1.

6 3

tim z trong phuong trinh 31 +

PDé 5§ 4 : Thé gid tei etea z (ban s6° 3 vica tim duve) vao 1éi
tine t trong phuong trinh
#(t?— 1) = S 4%+ 1), véi diéw kicn t > 0.

Cdch choi :

T6 chitc méi nhém hoc sinh ngbi theo hang doc, hang ngang, hay vong tron
quanh mot cdi ban, tuy diéu kién riéng cua 16p.

Gido vién phat dé€ s6 1 cho hoc sinh s6 1 cia cdc nhém, dé s6 2 cho hoc sinh
s 2,...

Khi c¢6 hiéu 1énh, hoc sinh s 1 ctia cic nhém nhanh chéng mé dé s6 1, giai
roi chuyén gia tri x tim d oc cho ban s6 2 clia nhém minh. Khi nhan d oc



gid tri x d6, hoc sinh s6 2 méi d ¢gc phép md dé, thay gid tri cua x vao, giai
ph ong trinh dé tim y réi chuyén ddp s6 cho ban s6 3 clia nhém minh. Hoc
sinh s6 3 ciing lam t ong tu... Hoc sinh s& 4 chuyén gi4 tri im d ¢c cla t cho
gido vién (dong thoi la gidm khao).

Nhom nao nop két qua ding dau tién thi thang cudc.

5. Ph ong trinh chla én & méu

Gia tri tim d dc cQa an c6 1a nghiém
cla ph ong trinh da cho hay khong ?

nhiing bai tr dc chiing ta méi chi xét cdc ph ong trinh ma hai vé€ ctia n6 déu
1a cdc bi€u thic hitu ti ctia 4n va khong chita 4n & mau. Trong bai ndy, ta s&
nghién ctiu cdch giai cdc ph ong trinh c6 biéu thic chita dn & mdu.

Vi du mé dau

1 1 .
Ta thu giai ph ong trinh x + = 1+ " bang ph ong phidp quen
X — X —

thuéc nh sau:
Chuyén céc biéu thic chita 4n sang mot vé :

1 1
X + - =1
x—-1 x-1

Thu gon vé trdi, tatimd oc x = 1.

Gid tri x = 1 ¢6 phdi la nghiém cua ph ong trinh hay khéong ? Vi sao ?

Vi du nay cho thdy : Khi bién doi ph ong trinh ma lam mat miu chita 4n cla
ph ong trinh thi ph ong trinh nhan d gc c6 thé khong t ong d ong véi ph ong
trinh ban dau.

Bai vay, khi gidi ph ong trinh chita 4n & mu, ta phai chd ¥ dén mot yéu t6 dac
biét, d6 1a diéu kién xdc dinh ciia ph ong trinh.

Tim diéu kién xac dinh cia mét ph ong trinh

D6i v6i ph ong trinh chita 4n & mau, cdc gia tri cia 4n ma tai d6 it nhat mot
méu thitc trong ph ong trinh nhan gi4 tri bing 0, chic chin khong thé 1a
nghiém ctia ph ong trinh. D€ ghi nhé diéu do, ng oi ta th ong dat diéu kién
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cho 4n dé tat ca cdc méu trong ph ong trinh déu khdc 0 va goi d6 1a diéu kién
xdc dinh (viét tat 1a DPKXD) cta ph ong trinh.

Vi du 1. Tim diéu kién xdc dinh cia mébi ph ong trinh sau :

a)2X+1:1; b) 2:1+ 1.
X —2 x—1 X+2

Gidi :
2x +1

a) Vix —2=0< x =2 nén DKXD clia ph ong trinh =1lax=2.

X_
b) Ta thay x — 1 # O khi x # 1 va x + 2 # 0 khi x # — 2. Vay DKXD cua

ph ong trinh =1+ lax=1vax=-2.
x—1 X +

Tim diéu kién xdc dinh ciia moi ph ong trinh sau :

X x+4 3 2x—1
= ; b) = —X.
x—1 x+1 x=-2 x-2

a)

Giai ph ong trinh chira an é mau

X+2_ 2x +3

Vi du 2. Giai ph ong trinh = 1
. ph ong X 22 (0

Ph ong phap giai :
— DKXD ctia ph ong trinh 1a x # 0 va x # 2.
— Quy dong mau hai v€ clia ph ong trinh :

2(x +2)(x —2)  x(2x +3)

2x(x = 2) 2x(x — 2)
T d6 suy ra
2(x + 2)(x — 2) = x(2x + 3). (1a)

Nh vay, ta da k/ur mdu trong ph ong trinh (1).
— Giai ph ong trinh (1a) :
(la) < 2(x°—4) =x(2x +3)
& 2x - 8=2x"+3x

< 3x=-8

8
& X =——
3



— Do viéc khir mau, ph ong trinh (1a) c6 thé khong t ong d ong véi ph ong
trinh (1) da cho. Vi thé, can thir lai xem gia tri x = —g c6 ding la nghiém

cua ph ong trinh (1) hay khong. Muén vay, ta chi can kiém tra xem né c6
thoa man DKXD hay khong.

g 8 9 ~ 2 1N . 9 .
Ta thay x = —3 thoa man DKXD nén né 1a nghiém cua (1). Vay tap nghiém

8

ctia ph ong trinh (1) 1aS =

Cdch gidi ph ong trinh chita dn ¢ mdau

B dc 1. Tim diéu kién xdc dinh cia ph ong trinh.

B dc 2. Quy dong mau hai vé€ cua ph ong trinh r6i khir mau.
B ¢c 3. Giai ph ong trinh vira nhan d oc.

B 6c 4 (Két luan). Trong cdc gia tri cha 4n tim d oc & b 6c 3, cdc gid tri
thod man diéu kién xdc dinh chinh 1a cdc nghiém ctia ph ong trinh da cho.

p dung
Vi du 3. Giai ph ong trinh 2(XX_ 5t 2XX+ 0T Sz‘x —~ @
Gidi :
-bKXD:x#-1vax#3.
— Quy dong mau hai v€ va khir mau :
XX+ 1) +x(x —-3) 4x
2(x + D(x = 3) 2(x + DH(x - 3)
Suy ra x(x+ 1) + x(x — 3) =4x. (2a)

— Giai ph ong trinh (2a) :
(28.)<:>X2+X+X2—3X—4X=0
&2 - 6x=0
& 2x(x-3)=0

< 2x=0hoacx -3=0.

21



1) x = 0 (thoa man DKXD) ;
2) x —3 =0 < x =3 (loai vi khong thoa man DPKXD).

— Két ludin : Tap nghiém cta ph ong trinh (2) 1a S = {0}.

E Gidi cdac ph ong trinh trongm .

27.

28.

29.

22

BAI TAP
Giai cac ph ong trinh :
2
a)2X 5:3; b)X 6:x+§;
X+5 X
2
c)(X + 2x) (3X+6):O; d) 5 o]
Xx—3 3x +2
Giai cac ph ong trinh :
a)2)(—14_1: 1 : b) 5x o 6 :
x—1 x—1 2X +2 X +1
O x+r=xi @23 X2y
X X2 X +1 X
LUYEN TAP
© 9. ~ X2_5X
Ban Son giai ph ong trinh =5 (I)nh sau:

() & x>-5x=5(x-5)
o xP-5x=5x-25
o x*—10x+25=0
o x-5)7°=0

< x=5.



30.

31.

32,

33.

Ban Ha cho ring Son giai sai vi dd nhan hai v€ vé6i biéu thitc x — 5 ¢6 chia
4n. Ha gidi bing cach rit gon v€ trdi nh sau :

(nc>ﬁ§%?=5<»x:5

Hay cho biét y kién ctia em vé hai 10i giai trén.

Giai cac ph ong trinh :
2

p——+3=223, by 2x - == X 2,
X — 2-x x+3 x+3 7
C)x+1_x—1= 4 : d)3x—2=6x+1.
x-1 x+1 x2_1 x+7 2x-3
Giai cac ph ong trinh :
oL x* 2x
x-1 x¥*-1 x%2+x+1’
b) 3 N 2 _ 1 :
x-Dx-2) x-3Hx-1) Ex-2)(x-3)
c) 1+ L 12 ;

X+2  84x°
d) 13 N [ 6 .
x-3)2x+7) 2x+7 x-3)(x+3)
Giai cac ph ong trinh :

2 2
@l+2:G+ﬂuﬁuy M[wﬂ+g =&—Li)
X X X X

Tim céc gia tri chia a sao cho mdi biéu thifc sau c6 gi4 tri bing 2 :

3a—1+a—3'
3a+1 a+3’

3a-—1 B Ta + 2
4a+12 6a+18

10
a) b) = -
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6. Gidi bdi fodn bdng cdach Iap ph ong trinh

[ Lap ph ong trinh d& giai moét bai toan nh  thé nao ?]

1. Biéu dién mét dail ong bdi biéu thirc chira an

Trong thuc t€, nhiéu dai 1 gng bién déi phu thuoc 14n nhau. Néu ki hiéu mot
trong céc dai 1 gng ay 1a x thi cac dai | ong khac c6 thé d oc biéu dién d 6i
dang mot biéu thic cuia bién x.

Vi du 1. Goi x (km/h) 1a van toc cia mot 6t6. Khi do :
Quang d ong o6to did oc trong 5 giv 1a 5x (km).
- . e 4 - N . 100
Thot gian dé 6t0 did ¢c quang d ong 100km la — (h).
X
m Gid sut hang ngay ban Tién danh x phiit dé tdp chay. Hay viét biéu thiic voi
bién x biéu thi -
a) Quang d ong Tién chay d oc trong x phiit, néu chay vdi vdn toc trung
binh la 180m/ph.
b) Vidn toc trung binh cua Tién (tinh theo km/h), néu trong x phiit Tién chay
d oc quang d ong la 4500m.
m Goi x la s tw nhién cé hai chit s6 (vi du x = 12). Hay ldp biéu thiic biéu thi
sO 't nhién cé6 d oc bang cdch :

a) Viét thém chit s6'5 vao bén trdai s6 x (vidu : 12 512, tiic la 500 + 12) ;

b) Viét thém chit s6'5 vao bén phdi s6'x (vidu : 12 125, tiic la 12 x10 + 5).

2.  Vidu vé giai bai toan bang cach lap ph ong trinh

Vi du 2 (Bai toan c6).
Vira ga vira ché
Bo lai cho tron
Ba m oi sau con
Mot tram chan chdn.
Hoi ¢6 bao nhiéu ga, bao nhiéu cho ?
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34.

3s.

Gidi :

Goi x 1a s6 ga, véi diéu kién x phai 1a s6 nguyén d ong va nho hon 36.
Khi d6 s6 chan ga 1a 2x. Vi ca ga 1an ch6 c¢6 36 con nén s6 ch6 1a 36 x va
s0 chan ch6 12 4(36  x). Téng s6 chan 1a 100 nén ta c6 ph ong trinh :

2x +4(36 x)=100.
Giai ph ong trinh trén :
2x+4(36 x)=100<2x+ 144 4x=100
<44 =2x
& x =22,

Kiém tra lai, ta thdy x = 22 thod man cdc diéu kién clia 4n. Vay s6 ga la
22 (con). Tur d6 suy ra s6 ch6 1a 36 22 = 14 (con).

Tom tdt cdc b dc gidi bai todn bang cdch ldp ph ong trinh

B ¢c 1. Lap ph ong trinh :
Chon 4n s6 va dat diéu kién thich hop cho 4n s6 ;
Biéu dién céc dai | ongch a biét theo 4n va cdc dai | ong da biét ;
Lap ph ong trinh bi€u thi m6i quan hé giita cdc dail ong.

B oc 2. Giai ph ong trinh.

B 6c 3. Tra 16i : Kiém tra xem trong cdc nghiém ctia ph ong trinh, nghiém
ndo thod mian diéu kién clia 4n, nghiém nao khong, roi két luan.

Gidi bai todn trong Vi du 2 bang cdch chon x la s6 ché.

BAI TAP
MAu s6 cia mdt phan s6 16n hon tlr s6 ctia n6 l1a 3 don vi. Néu tang ca tlr
S x o N T | y
va mau cua né thém 2 don vi thi d oc phan s6 méi bang 5 Tim phan so
ban dau.
~ A e . e 9. 9 pe > 1 A . 9 2
Hoc ki mot, so hoc sinh gioi cua 16p 8 A bang 3 s0 hoc sinh ca 16p. Sang

hoc ki hai, ¢c6 thém 3 ban phan dau tré thanh hoc sinh gioi nita, do d6 s6
hoc sinh gioi bang 20% s6 hoc sinh ca 16p. Hoi 16p 8 A ¢6 bao nhiéu hoc sinh ?
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36.

(Bai todn néi vé cudc doi nha todn hoc Di-0-phang, 14y trong Hop tuyén
Hi Lap — Cuon sach gom 46 bai todn vé s0, viét d 6i dang tho trao phdng).

Thoi tho au cua bDi-6-phang chi€ém s cudc doi
) cudc doi ti€p theo la thoi thanh nién so6i noi

1 o y
Thém - cudc doi nita 6ng song doc than
Sau khi lap gia dinh d oc 5 nam thi sinh mot con trai
Nh ng s6 ménh chi cho con s6ng bang nira doi cha
Ong da tir trn 4 nam sau khi con mat
Di-6-phing s6ng bao nhiéu tudi, hdy tinh cho ra ?

=

& Co thé em ch a biét

26

Ng Gi ta goi 6ng la Di-6-phang (Diophantos) cla ving A-léch-xang-dri-a (Ai Cap)
ma khong biét rd vé nam sinh va quéc tich cla 6ng. Nhiéu tai liéu cho rang éng
séng vao thé ki lll (khoadng nam 250).

Ong 1a ng &i c6 anh h 38ng 16n dén su phat trién cla Dai s& va S6 hoc. Cong trinh
quan trong nhat cla 6éng la bd sach Arithmetica (S6 hoc). B6 sach phan tich
li thuyét dai s6 vé s va noi vé cach giai khoang 130 bai toan. Phan 16n cac bai
toan nay déu dan dén ph ong trinh bac nhat va bac hai, d4c biét 1a cac ph ong
trinh vé dinh (tic 14 cac ph ong trinh c6 nhiéu hon mot an s6). Ngay nay, thuat ngi
ph dng trinh Di-6-phang d dc dung dé chi cac ph ong trinh v6 dinh ma ta chi quan
tam dén cac nghiém nguyén clia chiing ma thoi.

Di-6-phang ciing la ng &i s6m dung ki hiéu ¢ (doc 1a zéta) dé chi s6 ch a biét v6i
ghi chti réng cac chir cai Hi Lap khac ciing cé thé dung nh  vay.

§7. Gidi bdi toén bdng céch Iap ph ong trinh disp)

[ Thé& mdi biét viéc chon &n sé ciing rat quan trong. ]

Qua cdc bai todn trén, ta thay : Dé lap d oc ph ong trinh, ta cAn khéo chon
4n s6 va tim su lién quan gifta cdc dai 1 ong trong bai todn. Lap béang
biéu dién cdc dai 1 ong trong bai todn theo 4n s6 da chon 1a mot ph ong
phap th ong dung.



Vi du. Mot xe may khai hanh tir Ha Noi di Nam Dinh véi van toc 35km/h.
Sau d6 24 phiit, trén cung tuyén d ong do, mot 6t6 xudt phat tir Nam Dinh di
Ha Noi véi van toc 45km/h. Bi€t quang d ong Nam Dinh — Ha Noi dai
90km. Hoi sau bao lau, ké tir khi xe mdy khoi hanh, hai xe gap nhau ?
Phdn tich bai todn :
Hai doi t gng tham gia vao bai todn l1a 6t6 va xe mdy, con cac dai 1 gng lién
quan la van toc (da biét), thoi gian va quang d ong di (ch a biét). Doi véi
tung doit ong, cac dail gng 4y quan hé véi nhau theo cong thiic :

Quéang d ong di (km) = Van toc (km/h) x Thoi gian di (h).
Néu chon mot dai 1 ong ch a biét lam 4n, chang han, goi thodi gian tir Iic
xe mdy khoi hanh dén Iic hai xe gip nhau la x gio, ta c6 thé lap bang dé biéu

~ Z, J e 2 .
dién cic dail gng trong bai todn nh sau (tr &c hét doi 24 phut thanh 3 gio) :

Van téc (km/h) Thoi gian di (h) Quang d ong di (km)
Xe may 35 X 35x

Oto 45 X — 2 45 (x - %)

Hai xe (di ng oc chiéu) giap nhau nghia Ia dén lic d6 téng quing d ong hai
xe di d oc ding biang quiang d ong Nam Dinh — Ha Noi. Do d6

35x + 45(){ - %) =90.

D6 chinh 1a ph ong trinh can tim.
Gidi :
— Goi thoi gian tr lic xe may khoi hanh dén lic hai xe gap nhau 1a x (h).

Diéu kién thich hop cua x 1a x > %
— Trong thoi gian d6, xe mdy di d gc quang d ong la 35x (km).

¢ Z 7z 7z e N 2 LN .
Vi 6t06 xuat phat sau xe mdy 24 phut (tac la 5 gid) nén ot6 di trong

2 2
thoi gian la x — 5 (h)yvadid oc quang d ong la 45()( — g) (km).
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Dén ldc hai xe gap nhau, téng quing d ong chiing di d oc ding bing quing
d ong Nam Dinh — Ha Nai (dai 90km) nén ta ¢c6 ph ong trinh

35x + 45(){ - %j = 90.
— Giai ph ong trinh :

35X+45(X—%) =90 < 35x +45x - 18 =90

< 80x =108
108 27
X=—=—.
80 20

— Gia tri nay phi hop véi diéu kién ciia 4n. Vay thoi gian dé€ hai xe gip nhau
27 . . 2 2. N

la 20 gi0, tic 1a 1 gio 21 phit, ke tir lic xe may khoi hanh.

Trong Vi du trén, hdy thit chon dn sé theo cdch khdc : Goi s (km) la qudang

d ong tir Ha Noi dén diém gdp nhau ciia hai xe. Dién vao bdng sau roi ldp
ph ong trinh véi dn s6's :

Vén toc (kmlh) Quadng d ong di (km) Thoi gian di (h)

Xe may s

Gidi ph ong trinh nhdn d oc roi suy ra ddp so cua bai todn. So sanh hai
cdch chon dn, em thdy cdch nao cho loi gidi gon hon ?

BAI DQC THEM
Bai toan
Mot phan x éng may 1ap k€ hoach may mot 16 hang, theo d6 moi ngay phan
x 6ng phai may xong 90 40. Nh ng nho cai tién Ki thuét, phan x ong da may
d oc 120 40 mobi ngay. Do d6, phan x ong khong nhiing da hoan thanh k&
hoach tr Gc thoi han 9 ngay ma con may thém d oc 60 do. Hoi theo k& hoach,
phan x &éng phai may bao nhiéu 4o ?



Phdn tich bai todn :

day, ta gap cac dai 1 ong : S6"do may trong 1 ngay (da biét), tong so do
may va so ngay may (ch a biét) : Theo k& hoach va thuc t& da thuc hién.
Ching c6 quan hé :

S6"do may trong 1 ngay x S6' ngay may = Téng so do may.

Chon 4n 1a mot trong cdc dai I ong ch a biét.  day, ta chon x 1a s& ngay
may theo k& hoach. Quy luat trén cho phép ta lap bang biéu thi m6i quan hé
gifra cac dail ong trong bai toan :

S6 4o may 1 ngay | SO ngay may Téng s6 40 may
Theo k& hoach 90 X 90x
ba thuc hién 120 X 9 120(x  9)

Tur d6, quan hé gifta tong s6 4o da may d oc va s6 40 may theo k& hoach
d oc biéu thi bdi ph ong trinh :
120(x  9) =90x + 60.
Gidi :
Goi s6 ngay may theo ké hoach 1a x. Diéu kién : x > 9.

Tong s6 4o may theo k& hoach 1a 90x. Thuc t€, phan x 6ng da thuc hién k&
hoach trong (x 9) ngay vamay d oc 120(x 9) ao.

Theo gia thiét, s6 40 may d ¢c nhiéu hon so véi k& hoach 1a 60 chiéc nén ta
c6 ph ong trinh :

120(x  9) =90x + 60.
Giai ph ong trinh (tr &c hét chia ca hai vé€ cho 30) :
120x 9)=90x+60 < 4(x 9)=3x+2
< 4x 36=3x+2
< 4x 3x=2+36
< x=38.

Gi4 tri ndy cta x phl hgp véi diéu kién cta 4n. Vay theo ké hoach, s6 4o
phan x &ng phai may la 38 x 90 = 3420 (d0).
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37.

38.

39.

30

Chu y

Trong cdch gidi trén ddy, mdc di bai todn hdi tong so do may theo ké
hoach, nh ng chiing ta dda khong chon dai | ong dé lam dn. Pé so sanh, em
hdy chon tong s6 do may theo ké hoach lam dn t, dién vao bdng sau, suy ra
ph ong trinh dn t roi gidi bai todn :

Tong s6 do may S6'do may 1 ngay | SO ngay may
Theo ké hoach t 90

120

Dd thuc hién

BAI TAP

Lic 6 gid, mot xe mdy khdi hanh tir A dé€ dén B. Sau d6 1 gid, mot 6to cling
xuat phat tir A dén B véi van tdc trung binh 16n hon van toc trung binh cta
xe mdy 20km/h. Ca hai xe dén B dong thoi vao ldc 9 gio 30 phiit ciing ngay.
Tinh d¢ dai quang d ong AB va van toc trung binh clia xe may.

Piém kiém tra Toan clia mot t6 hoc tap d oc cho trong bang sau :

Piém s6 (x) 4 5 7 8 9

N=10

Tan s6 (n) 1 * 2 3 *

Biét diém trung binh cia ca té 1a 6,6. Hiy dién céc gi4 tri thich hop vao hai
0 con trong (d ¢c danh dau *).

Lan mua hai loai hang va phai tra téng cong 120 nghin déng, trong d6 da
tinh ca 10 nghin dong 1a thu€ gia tri gia tang (viét tat 1a thu€ VAT). Biét ring
thu€ VAT do6i véi loai hang thit nhat 1a 10% ; thu€ VAT doi véi loai hang
thit hai 1a 8%. Hoi néu khong ké thu€ VAT thi Lan phai trd méi loai hang
bao nhiéu tién ?

Ghi chii. Thué VAT la thu€ ma ng 6i mua hang phai tra, ng 6i ban hang thu
va ndp cho Nha n 6c. Gia su thué VAT d6i v6i mat hang A d oc quy dinh la
10%. Khi d6 néu gid ban ctia A 1a a dong thi ké ca thu€ VAT, ng oi mua
mat hang nay phai tra tdng cong 12 a + 10% a dong.



40.

41.

42.

43.

44.

45.

46.

LUYEN TAP

Niam nay, tudi me gdp 3 l4n tudi Ph ong. Ph ong tinh ring 13 nim nita
thi tudi me chi con gap 2 lan tudi Ph ong thoi. Hd6i nam nay Ph ong bao
nhiéu tudi ?

Mot s6 tu nhién c6 hai chit s6. Chit s6 hang don vi gdp hai 14n chit s6 hang
chuc. Néu thém chit s6 1 xen vao gitra hai chit s6 4y thi d oc mot s6 méi 16n
hon s6 ban dau 1a 370. Tim s6 ban dau.

Tim s6 tu nhién c6 hai chif s6, biét ring néu viét thém mot chit s6 2 vao bén
trai va mot chit s6 2 vao bén phai s6 do thita d gc mot s6 16n gép 153 1an s6
ban dau.

Tim phan s6 c6 dong thoi céc tinh chit sau :

a) T s0 clia phan s6 1a s6 tu nhién ¢6 mot chit so ;

b) Hiéu giira tir s6 va mau s6 bang 4 ;

¢) Néu giit nguyén tir s6 va vi€t thém vao bén phai cia mau s6 mot chit s6

dung bang tu so, thi ta d gc mot phan s6 bang phan so6 3

DPiém kiém tra Toan clia mot 16p d oc cho trong bang d 6i day :

biem | vl 345 el 71810910
(x)
T?z‘l)so olol2]*|1w0l12l7]6]4]1 |N=¢

trong d6 c6 hai 06 con trong (thay bang dau *). Hay dién s6 thich hop vao 6
trong, néu diém trung binh cta 16p 12 6,06.

Mot xi nghiép ki hop dong dét mot s6 tdm tham len trong 20 ngay. Do cai
tién ki thuat, nang suat dét cua xi nghiép da tang 20%. Bobi vay, chi trong
18 ngay, khong nhiing xi nghiép da hoan thanh s6 tham cin dét ma con
dét théem d gc 24 tdm nita. Tinh s6 tam tham len ma xi nghiép phai dét theo
hop dong.

Mot ng oi lai 6t6 du dinh di tir A dén B v6i van toc 48km/h. Nh ng sau khi
di d oc mot gid vé6i van toc dy, 0to bi tau hod chan d ong trong 10 phit. Do
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do, dé kip dén B ding thoi gian da dinh, ng oi d6 phéi tang van téc thém
6km/h. Tinh quang d ong AB.

47. Ba An gti vao quy tiét kiém x nghin dong véi 1di suét méi thang 12 a% (a la
mot sO cho tr &c) va lai thang nay d ¢c tinh gop vao von cho thang sau.
a) Haly viét biéu thic biéu thi :
+ SO tién 1ai sau thang thit nhat ;
+ S6 tién (ca goc 1an 14i) c6 d oc sau thang thd nhat ;
+ Tong s6 tién 13i ¢6 d gc sau thang thi hai.
b) Néu 1ai suat 1a 1,2% (tc 1a a = 1,2) va sau 2 thdng tong so tién 1i 1a
48,288 nghin dong, thi lic ddu ba An da gi bao nhiéu tién tiét kiém ?

48. Nam ngodi, tdng s6 dan cta hai tinh A va B 1a 4 triéu. Nam nay, dan s6 cla
tinh A tang thém 1,1%, con dan s6 cta tinh B tang thém 1,2%. Tuy vay, s6
dan cua tinh A nam nay van nhiéu hon tinh B 1a 807 200 ng 0i. Tinh s6 dan
nam ngodi ctia moi tinh. B

4 7 A [N ~ N sz (

49. BPo. Lan c6 mot miéng bia hinh tam gidc
ABC vuong tai A, canh AB = 3cm. Lan
tinh rang néu cat tir mi€ng bia d6 ra mot £
hinh chit nhat ¢6 chiéu dai 2cm nh  hinh 5 ©
thi hinh chit nhat ay ¢6 dién tich bang mot 2o
nua dién tich cia miéng bia ban dau. Tinh N -
do dai canh AC cua tam giac ABC. Hinh 5

ONTAP CH ONG I

A - Cau hoi

1. Thé&€nao la hai ph ong trinh t ong d ong ?

2. Nhan hai v&€ cha mot ph ong trinh v6i cing mot biéu thifc chita 4n thi c6 thé
khong d oc ph ong trinh t ong d ong. Em hay cho mot vi du.

3. Vi diéu kién nao cua a thi ph ong trinh ax + b = 0 1a mot ph ong trinh bac
nhat ? (a va b 12 hai hing s6).

4. Mot ph ong trinh bac nhiat mot 4n c6 may nghiém ? Panh dau " " vao 6
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vuong tng véi cau tra 16i ding :



Vo6 nghiém.
Luon c6 mot nghiém duy nhat.
C6 vo s6 nghiém.
C6 thé vo nghiém, c6 thé c6 mot nghiém duy nhit va ciing c6 thé cé
vO sO nghiém.
5.  Khi giai ph ong trinh chtta 4n & mau, ta phai chd y diéu gi ?
6. Hay néu cdc b dc giai bai todn bang cdch 1ap ph ong trinh.

B - Bai tap
50. Giai cac ph ong trinh :
a) 3 — 4x(25 — 2x) = 8x> + x — 300 ;

b) 2(1—3x)_2+3x:7_3(2x+1);
5 10 4
5x+2 8x -1 4x+2
c) - = -5;
6 3 5
d) 3x+2_3x+1 :2X+§.
2 6 3

51. Giai cdc ph ong trinh sau bang cidch d a vé ph ong trinh tich :
a)(2x+ 1DHBx-2)=0Bx-8)2x+1); b) 4x% 1= 2x+ 1)(3Bx-95);
) (x+ 1> =4(x* = 2x + 1) ; d) 2x° + 5x* = 3x = 0.

52. Giai cac ph ong trinh :

1 3 5
a) - ==
2x -3 x(2x-3) x
b) x+2_l:L;
x—2 X x(x-2)
_ 2
C)x+1+x I 2(x +2);

x—2 x+2 x2_4

3x+8 ) (3x+8 )
d)(2x+3)(2_7x+1]—(x NGy !
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53.

54.

5S.

56.
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Giai ph ong trinh :
x+1 x+2 x+3 x+4
+ = + :
9 8 7 6

Mot cand xudi dong tir bén A dén bén B mit 4 gio va ng oc dong tir bén B
vé bén A mat 5 gid. Tinh khoang cdch giita hai bén A va B, biét rang van toc
ctia dong n 6c la 2km/h.

Biét rang 200g mot dung dich chita 50g mu6i. Hoi phai pha thém bao nhiéu
gam n &c vao dung dich d6 d€ d oc mot dung dich chita 20% mudi ?

Dé khuyén khich tiét kiém dién, gid dién sinh hoat d ¢c tinh theo kiéu luy
tién, nghia 1a n€u ng 0Oi st dung cang dung nhiéu dién thi gid moi s6 dién
(1kWh) cang tang lén theo cdc muic nh sau :

Miic tht nhat : Tinh cho 100 s6 dién dau tién ;

Miic thit hai : Tinh cho s6 dién thi 101 dén 150, m6i s6 dat hon 150 déng so
vGi muc thd nhat ;

Miic thit ba : Tinh cho s6 dién thit 151 dén 200, méi s6 dat hon 200 déng so
vO1 muc tha hai ;

V.V...

Ngoai ra, ng oi st dung con phai tra thém 10% thué& gia tri gia tang
(thu€ VAT).

Théng vira qua, nha C ong dung hét 165 s6 dién va phai tra 95700 dong. Hoi
moi s6 dién & muc thi nhét gid 1a bao nhiéu ?



Ch ongIVv BATPH ONG TRINH BAC NHAT MOT AN

1. Lién hé gitra thi tu va phép cdng

[ 4+c<2+cv6imoisdc? }

1. Nhéc lai vé thit tu trén tap hgp sé
Trén tap hop s6 thuc, khi so sanh hai s6 a va b, xay ra mot trong ba tr ong
hop sau :
S6 a bang s6 b, ki hiéu a =b.
S6 a nho hon s6 b, ki hiéu a < b.
S6 a lon hon s6 b, ki hiéu a > b.

Khi biéu dién s6 thuc trén truc s6 (v& theo ph ong nim ngang), di€ém biéu
dién s6 nho hon & bén trdi diém bi€u dién s6 16n hon. Chinh diéu d6 cho ta
hinh dung vé thi tu trén tap so thuc.

2 13 0 Vo 3

m Dién ddu thich hop (=, <, >) vao 6 vuong :
a)l53 I8, b) 2,37 241 ;

012 2. PNERE)
18 3’ 5 20

Néu s6 a khong nho hon s6 b, thi phai c6 hoac a > b, hoac a = b. Khi d6, ta
n6i gon 12 a ldn hon hodc bdng b, ki hiéu a >b. Vidu: x* >0 v6i moi x ;
Néu c la s6 khong am thi ta viét ¢ > 0.

Néu s6 a khong 16n hon s6 b, thi phai c6 hoac a < b, hoac a = b. Khi do, ta
né6i gon 12 a nhd hon hodc bang b, ki hieua<b. Vidu: x> <0 v6imoix ;

Néu so0 y khong 16n hon 3 thi ta viét y < 3.
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Bat dang thirc

Ta goi hé thitc dang a < b (hay a > b, a < b, a > b) 12 bdt dding thiic va goi a
12 vé'trdi, b 12 vé' phdi clia bat dang thic.

Vi du 1. Bat dang thic 7 + (=3) > —5 ¢6 vé& tréi 1a 7 + (=3), con vé& phai 1a -5.
Lién hé gilra thir tu va phép cong

Hinh vé sau minh hoa két qué : Khi cong 3 vao ca hai vé clia bat dang thiic
—4 < 2thid gc bat dang thitc —4 + 3 <2 + 3.

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
—443 2+3
B L T T T R

a) Khi cong =3 vao cd hai vé ciia bdt ding thitc —4 < 2 thi d oc bdt ddng
thiic nao ?
b) Dur dodn két qud : Khi cong so' c vao cd hai vé ciia bdt ddng thitc —4 < 2
thi d oc bdt ddng thitc nao ?
Tinh chdt. Véibasoa,bvac,tacod:
Néua<bthia+c<b+c; nfua<bthia+c<b+c;
Néua>bthia+c>b+c; nfua>bthia+c>b+c.
Hai bat dang thic -2 <3 va -4 <2 (hay 5> 1 va-3>-7)d oc goi la
hai bat dang thiic ciing chiéu.

Khi cong cing mot s6 vao cd hai vé ciia mot bdt ding thirc ta d oc bdt
ddng thirc méi cang chiéu véi bdt ddng thirc dd cho.

C6 thé 4p dung tinh chat trén dé so sdnh hai s, hodc chitng minh bat dang thiic.
Vi du 2. Ching t6 2003 + (- 35) <2004 + (- 35).

Gidi :

Theo tinh chat trén, cong —35 vao ca hai vé clia bat dang thic 2003 < 2004,
ta suy ra 2003 + (—35) <2004 + (—35).

So sanh -2004 + (-777) va =2005 + (—777) ma khong tinh gid tri tung
biéu thiic.

Dua vao thir tu giita V2 va3, hdy so sanh V2 +2vas.

Chii y. Tinh chat ctia thit tu ciing chinh 12 tinh chat clia bat dang thifc.



1.

BAI TAP

MBbi khang dinh sau diing hay sai ? Vi sao ?

a)(-2)+3>2;

)4+ (-8)<15+(-8);
Cho a < b, hay so sdnh :
a)a+1lvab+1;

So sanh a va b néu :

a)a—-52b-5;

b)-6<2.(-3);

d) x> +1>1.

b)a—2vab-2.

b)15+a<15+b.

Dé. Mot bién bdo giao thong v6i nén trang, s6 20 mau
den, vién d6 (xem minh hoa & hinh bén) cho biét van toc
t6i da ma cac ph ong tién giao thong d gc di trén quang
d ong c6 bién quy dinh 1a 20km/h. Néu mot oto di trén
d ong do ¢o van toc 1a a (km/h) thi a phai thoa man diéu

kién nao trong céc diéu kién sau :

a>20; a<?20;

a<20;

a=207?

§2. Lién hé gita thir ty va phép nhan

B4t dang thiic (—2).c < 3.c ¢6 ludn ludn xay ra

vGi s6 ¢ bat ki hay khong ?

Lién hé giira thir tu va phép nhan véi sé d ong

Hinh vé& sau minh hoa két qua : Khi nhan c4 hai vé& ctia bat dang thic -2 < 3
v6i 2 thi d oc bat dang thic (-2).2 < 3.2.

féll -3 -2 -1 0

1

3.2
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Bl o Vian cd hai vé ciia bit dang thitc 2 < 3 v6i 5091 thi d gc bt ddng

thitc nao ?

b) Du dodn két qud : Nhdn cd hai vé ciia bdt ddng thitc 2 < 3 vdi s6 ¢

d ong thi d oc bdt ddng thiic nao ?

Tinh chdt. Véibasda,bvaicmac>0,tacod:
Néua<bthiac<bc;néfua<bthiac<bc;

Néu a > b thi ac > bc ; néu a > b thi ac > bc.

Khi nhdn cd hai vé ciia bdt ddng thirc véi ciung mot s6 d ong ta d oc

bdt ddng thitc méi cung chiéu voi bdt ddng thirc dd cho.

m Ddt ddu thich hop (<, >) vao 6 vuong :
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a)( 152).3,5 ( 1508).3,5;
b)4,15.22  ( 53).22.
Lién hé giira thir tu va phép nhan véi sé am

Hinh v& sau minh hoa két qua : Khi nhan ca hai v& clia bat dang thic
2<3v6i 2thid ocbatdang thic ( 2).( 2)>3.( 2).

a) Nhdn cd hai vé ciia bdt dang thitc 2 < 3 véi 345 thi d oc bdt ddng
thitc nao ?
b) Dy dodn két qud : Nhdn cd hai vé ciia bdt ddng thitc 2 < 3 véi s6 ¢ dm
thi d oc bdt ddng thirc nao ?
Tinh chdt. Véibasoa,bvacmac<0,tacod:

Néu a < b thiac >bc; néua<bthiac>bc;

Néu a >bthiac<bc; néu a > b thi ac < be.
Hai bat dang thic 2<3va4>35hay 3> 5va2<4)d oc goila hai
bat dang thitc ng oc chiéu.



Khi nhdn cd hai vé ciia mét bdt ddng thitc véi ciing mot sé am ta d oc
bdt ddng thitc mdi ng oc chiéu vdi bdt ddng thirc dd cho.

m Cho —4a > —4b, hay so sanh a va b.

E Khi chia cd hai vé ciia bdt ddng thitc cho ciing mot s6 khdc 0 thi sao ?

3.

Tinh chat bac ciu cua thi tu

Véi ba sO a, b va ¢ ta thiy rang néu a < b va b < ¢ thi a < c. Tinh chét nay goi

14 tinh chat bdc cdu :

] [l [l
T T T
a b c

T ong tu, cdc thi tu 16n hon ( > ), nho hon hodc bang ( <), 16n hon hoic bang

(>) ciling c6 tinh chat bac cau.
C6 thé dung tinh chat bac cdu dé chitng minh bat dang thiic.
Vidu. Cho a>b. Ching minha+2>b-1.
Gidi :
Cong 2 vao hai vé& clia bat dang thitic a > b, tad oc

a+2>b+2. (1)
Cong b vao hai v& clia bat dang thiic 2> —1,tad oc

b+2>b-1. (2)
Tur (1) va (2), theo tinh chat béc cdu, suy ra

a+2>b-1.

BAI TAP
Mai khang dinh sau diing hay sai ? Vi sao ?
a) (= 0).5<(-5).5; b) (=6).(=3) <(-5).(3);
¢) (—2003).(— 2005) < (—2005).2004 ; d) - 3x*<0.
Cho a < b, hay so sanh :

2ava2b;2avaa+b; —ava—-b.



S6 a la s6 am hay d ong néu :

12a< 15a? 4a<3a? 3a> 5a?

8. Choa<b,chingto:

a)2a 3<2b 3; b)2a 3<2b+5.

LUYEN TAP

9.  Cho tam gidc ABC. C4c khang dinh sau ding hay sai :

a) A + B+ C >180°; b) A + B <180°;

c) B+ C <180°; d) A +B>180°?
10. a)Sosanh ( 2).3va 4,5.

b) Tir két qua cau a) hdy suy ra cdc bat dang thic sau :

(2.30< 45; ( 2).3+4,5<0.
11. Cho a < b, chitng minh :

a)3a+1<3b+1; b) 2a 5> 2b 5.
12. Ching minh :

a)d.( 2)+14<4.( 1)+ 14, b)( 3).2+5<( 3).( 5)+5.
13. Sosanh avabnéu:

a)a+5<b+5; b) 3a> 3b;

c)5a 6>5b 6; d) 2a+3< 2b+3.
14. Cho a <b, hay so sanh :

a)2a+1vGi2b+1; b) 2a + 1 v6i 2b + 3.

eQED ?

kN o thé em ch_a biét
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Cé-si (Cauchy) 1a nha toan hoc Phap nghién cu nhiéu linh
vuc Toan hoc khac nhau. Ong cé nhiéu cong trinh vé S&
hoc, Dai s6, Giai tich,... C6 mot bat ddng thiic mang tén éng
c6 rat nhiéu (ing dung trong viéc chiing minh cac bat dang
thic va giai cac bai toan tim gia tri 16n nhat va nhd nhét cla
cac biéu thic.

Bat d&ng thiic Co-si cho hai s6 1a : Cauchy (1789 - 1857)



a+b
2

Bat ddng thic nay con d dc goi la bat déng thirc giita trung binh cdng va trung
binh nhén.

>+ab,v6ia>0,b>0.

Em c6 thé tim d oc mét cach chiing minh bat dang thic trén trong sach Bai tap.

3. Bét ph ong trinh mét an

[ Cingt ong tunh ph ong trinh mét 4n ? ]

Mé dau

Ban Nam c6 25000 dong. Nam muon mua
mot cai bit gid 4000 dong va mot s6 quyén vo
loai 2200 dong mot quyén. Tinh s6 quyén vo
ban Nam ¢6 thé mua d oc.

Trong bai toan trén néu ki hiéu s6 quyén vo
ban Nam c¢6 thé mua 12 x, thi x phai thod man
hé¢ thic 2200x + 4000 < 25000. Khi do6
ng oi ta noi hé thic

2200x + 4000 < 25000

1a mot bdt ph ong trinh véi dn la x. Trong bat ph ong trinh ndy, ta goi
2200x + 4000 la v€ trai va 25000 la vé phai.

Khi thay gia tri x =9 vao bat ph ong trinh 2200x + 4000 < 25000, ta d o¢c
2200.9 + 4000 < 25000 Ia khang dinh ding. Ta néi s6 9 (hay gid tri
x =9) la mot nghiém cua bat ph ong trinh.

Khi thay x = 10 vao bat ph ong trinh 2200x + 4000 < 25000, ta d oc
2200.10 + 4000 < 25000 1a khang dinh sai. Ta két luan s6 10 khong phéi 1a
nghiém cua bat ph ong trinh.

a) Hay cho biét vé'trdi, vé phdi cua bdt ph ong trinh ¥ < 6x-5.

b) Chiing 16 cdc s6' 3 ; 4 va 5 déu la nghiém, con s6' 6 khong phdi la nghiém
cua bdt ph ong trinh vira néu.
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Tap nghiém cuda bat ph ong trinh

Tap hop tat ca cac nghiém cta mot bat ph ong trinh d oc goi 1a tdp nghiém
cta bat ph ong trinh. Gidi bdt ph ong trinh la tim tap nghiém cua bat
ph ong trinh dé.

Vi du 1. Tap nghiém cua bat ph ong trinh x > 3 1a tap hgp céac s6 16n hon 3,
tirc 1a tap hop {x | x > 3}.

Pé dé hinh dung, ta biéu dién tap hop ndy trén truc s6 nh hinh vé& sau :

{
r

(
¢
0 3

(Trong hinh V& trén, tat ca cdc diém bén trdi diém 3 va ca diém 3 bi gach bo).

Hay cho biét vé trdi, vé phdi va tdp nghiém cuia bdt ph ong trinh x > 3, bdt
ph ong trinh 3 < x va ph ong trinh x = 3.

Vi du 2. Bat ph ong trinh x < 7 ¢6 tap nghiém la tap hop cac s6 nho hon
hodc bang 7, tic 12 tap hop {x | x < 7}. Tap hop nay d oc biéu dién trén truc
soOnh sau:

0

~ ——

(Trong hinh V& trén, cac diém bén phai diém 7 bi gach bo nh ng diém 7
d oc giit lai).

Viét va biéu dién tdp nghiém cua bdt ph ong trinh x > =2 trén truc so.

H 6ng dadn : Trén truc s6, gach bo cac diém bén trai diém —2 bang cdc dau
"/" va giit lai diém -2 bang dau "[".

Viét va biéu dién tdp nghiém ciia bdt ph ong trinh x < 4 trén truc so.

H ¢ng ddn : Trén truc s6, gach bd cic diém bén phii diém 4 bing cic
ddu "/ " va gach bd diém 4 bing ddu ")".

Bat ph ongtrinht ongd ong

Bat ph ong trinh x > 3 va bit ph ong trinh 3 < x ¢6 cung tap nghiém la
{x1x>3}.

Ng 0i ta goi hai bat ph ong trinh ¢6 cung tap nghiém la hai bdt ph ong
trinh t ong d ong va ding ki hiéu "<" dé€ chi sut ong d ong do.

Vidu3. 3<x&x>3.



15.

16.

17.

18.

1.

BAI TAP
Kiém tra xem gid tri x = 3 12 nghiém clia bat ph ong trinh nao trong c4c bat
ph ong trinh sau :
a)2x+3<9; b) 4x>2x+5; 05 x>3x 12.
Viét va biéu dién tap nghiém trén truc s6 ciia mdi bat ph ong trinh sau :
a)x<4; b)yx< 2; c)x> 3; d)x>1.

Hinh vé& sau day biéu dién tap nghiém cta bat ph ong trinh nao ? (Chi néu
mot bat ph ong trinh).

L1111 L)L) )] ]k b) / (

1
]
6

0 2
I \ 4
; i D s
5

Hay lap bat ph ong trinh cho bai todn sau :

Quang d ong tir A dén B dai 5S0km. Mot 6t6 di tir A dén B, khai hanh lic 7 gio.
Hoi 0t6 phéi di v6i van toc bao nhiéu km/h d€ dén B tr 6c 9 gid cling ngay ?

§4. Bét ph ong trinh bdc nhéat mét an

[ Giai bat ph ong trinh bac nhat mét 4n nh  thé ndo ?}

Pinh nghia

Bdt ph ong trinh dang ax + b <0 ( hodcax+b>0,ax+ b <0,ax+ b >0)
trong dé a va b la hai sé dd cho, a #0, d oc goi la bdt ph ong trinh
bdc nhdt mot dn.

m Trong cdc bdt ph ong trinh sau, hdy cho biét bdt ph ong trinh nao la bdt

ph ong trinh bdc nhdt mot dn :
a)2x 3<0; b)0x+5>0;
©)5x 1520 d)x* > 0.

43



44

Hai quy tic bién déi bat ph ong trinh
a) Quy tdc chuyén vé

Tir lién he giita thit tu va phép cong, ta c6 quy tac sau (goi 1a quy tdc chuyén
vé’) dé€ bién doi t ong d ong bét ph ong trinh :

Khi chuyén mot hang ti ciia bdt ph ong trinh tir vé nay sang vé kia ta
phdi doi ddu hang tit do.

Vi du 1. Giai bat ph ong trinh x — 5 < 18.
Gidi :
Taco x-5<18
< x<18+5 (Chuyén vé -5 va doi dau thanh 5)
& x<23.
Vay tap nghiém cua bat ph ong trinh 1a {x | x < 23}.
Vi du 2. Giai bat ph ong trinh 3x > 2x + 5 va biéu dién tap nghiém trén truc so.
Gidi :
Tacod 3x>2x+5
& 3x—-2x>5 (Chuyén vé 2x va d6i ddu thanh —2x)
& x> 5.

Vay tap nghiém cua bat ph ong trinh 1a {x | x > 5}. Tap nghiém nay d oc
biéu diénnh sau :

A~

O 3<
()}

Gidi cdc bdt ph ong trinh sau :
ayx+12>21; b) 2x > 3x -5.

b) Quy tdc nhdn vdi mot s

Tir lién hé gitra thi tw va phép nhan véi s6 d ong hoac véi s6 am, ta ¢ quy
tdc nhan v6i mot s6 (goi tat 12 quy tdc nhdn) dé bién doi t ong d ong bat
ph ong trinh :

Khi nhdn hai vé cua bdt ph ong trinh véi cing mét so khdc 0, ta phdi :
— Giit nguyén chiéu bdt ph ong trinh néu sé do d ong ;

—Déi chiéu bdt ph ong trinh néu so doé am.




Vi du 3. Giai bat ph ong trinh 0,5x < 3.

Gidi :

Tacd 0,5x<3
< 0,5x.2<3.2 (Nhan ca hai v€ véi 2)
& x<6.

Vay tap nghiém cta bat ph ong trinh 1a {x | x < 6}.
Vi du 4. Giai bat ph ong trinh — i X < 3 va biéu dién tap nghiém trén
truc so.
Gidi :

. 1
Taco —--—-x<3

4
&S - ix (=4)>3.(=4) (Nhan hai v& v6i — 4 va ddi chiéu)

& x>-12.
Vay tap nghiém cua bt ph ong trinh 1a {x | x > —12}. Tap nghiém nay d oc
biéu dién nh sau :

{ 1
1y 1
-12 0

Gidi cdc bdt ph ong trinh sau (ding quy tdc nhdn) :

a)2x <24 ; b) 3x < 27.

Gidi thich swt ongd ong :

AxX+I</ S x-2<2; b)2x< -4 & x> 6.
Giai bat ph ong trinh bac nhat mét an

Vi du 5. Giai bat ph ong trinh 2x — 3 < 0 va biéu dién tap nghiém trén truc s6.

Gidi :

Taco 2x-3<0
& 2x<3 (Chuyén —3 sang v& phai va ddi dau)
< 2x:2<3:2 (Chia hai v€ cho 2)
= x<1,5.
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Vay tap nghiém ctlia bat ph ong trinh 12 {x | x < 1,5} va d oc biéu dién trén
truc sO nh sau :

(=) 1),5

Gidi bdt ph ong trinh —4x —8 < 0 va biéu dién tdp nghiém trén truc so.

H ongddn : Lamt ong tu Vidu 5 nh ngl u y khi nhan hai v€ v6i s6 am.
Chu y. Dé cho gon khi trinh bay, ta cé thé :

—Khong ghi cdu gidi thich ;

— Khi ¢6 két qud x < 1,5 (¢ Vi du 5) thi coi la gidi xong va viét don gidn :
Nghiém ciia bdt ph ong trinh 2x =3 <0lax<1,5.

Vi du 6. Giai bat ph ong trinh — 4x + 12 < 0.

Gidi :

Taco —4x+12<0
< 12 <4x
& 12:4<4x:4
&3 <X

Vay nghiém cua bat ph ong trinh la x > 3.

Giai bat ph ongtrinhd ad gcvédangax+b<0;ax+b>0;
ax+b<0;ax+b>0
Vi du 7. Giai bat ph ong trinh 3x + 5 <5x — 7.
Gidi :
Tacé 3x+5<5x-7
&3x-5x<-5-7
& -2x <12
& -2x:(-2)>-12:(-2)
& x> 6.

Vay nghiém cua bat ph ong trinh 1a x > 6.

B cidi bat ph ong irinh ~0.2x 0.2 > 0,4x 2.
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BAI TAP

Giai céc bat ph ong trinh (theo quy tic chuyén v& ) :

a)x—5>3; b)x —2x<-2x+4;
c)—3x>—-4x+2; d)8x+2<7x—1.
Giai cdc bat ph ong trinh (theo quy tic nhan) :
a)0,3x>0,6; b)-4x<12;
c)—x>4; d) 1,5x >-09.

Giai thich sut ong d ong sau :
a)x—-3>1<x+3>7; b) x<2< 3x>-06.

Giai cac bat ph ong trinh va biéu dién tap nghiém trén truc so :

a)l1,2x<-6; b) 3x +4 > 2x + 3.
Giai cac bat ph ong trinh va biéu dién tap nghiém trén truc so :
a)2x—-3>0; b)3x+4<0;
c)4-3x<0; d)5-2x=0.
Giai cac bat ph ong trinh :
a)2x—1>5; b)3x—-2<4;
)2-5x<17; d) 3 —4x > 19.
Giai cac bat ph ong trinh :
a)zx>—6; b)—§x<20;

3 6
c)3—lx>2; d)5—lx>2.

4 3

Hinh vé& sau bi€u dién tap nghiém cua bat ph ong trinh ndo ? (Ké ba bt
ph ong trinh c6 cung tap nghiém).

a) — ]
0 1J2

NS
Lo |

b)
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27.

28.

29.

30.

31.

32,

33.
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Po. Kiém tra xem gid tri x = =2 ¢6 la nghiém cta bat ph ong trinh
sau khong :

a)x+2x2—3x3+4x4—5<2X2—3x3+4x4—6;

b) (- 0,001)x > 0,003.

LUYEN TAP

Cho bét ph ong trinh x> > 0.
a) Ching t6 x = 2, x = —3 la nghiém ctia bat ph ong trinh da cho.

b) C6 phai moi gia tri clia 4n x déu la nghiém clia bit ph ong trinh di cho
hay khong ?

Tim x sao cho :

a) Gid tri chia biéu thic 2x — 5 khong am ;

b) Gid tri ctia biéu thic —3x khong 16n hon gi4 tri chia biéu thiic —7x + 5.

Mot ng 0i ¢6 s6 tién khong qua 70000 dong gom 15 to gidly bac véi hai loai

ménh gid : loai 2000 dong va loai 5000 dong. Hoi ng oi d6 c6 bao nhiéu to
giay bac loai 5000 dong ?

Giai cdc bat ph ong trinh va biéu dién tap nghiém trén truc so :

a)15—6x>5; b)8_11X<13;
3 4
1 x—4 2-x 3-2x
o) —x-1D< ; d < .
)4( ) 5 ) 3 5

Giai cac bat ph ong trinh :
a)8x+3(x+1)>5x—(2x—6); b) 2x(6x — 1) > (3x — 2)(4x + 3).

Po. Trong mot ki thi, ban Chién phai thi bon mon Van, Todn, Tiéng Anh va
Hod. Chién da thi ba mon va d oc két qua nh bang sau :

Mon Van Tiéng Anh Hoa

Diém 8 7 10




Ki thi quy dinh muén dat loai gidi phai c6 diém trung binh ciac mon thi 1a 8
trd 1én va khong ¢6 mon nao bi diém d 6i 6. Bi€t mon Vin va Todn d oc
tinh hé s6 2. Hay cho biét, dé dat loai gidi ban Chién phai c6 di€ém thi mon
Todn it nhat 1a bao nhiéu.

Do. Tim sai lam trong cac "1oi giai" sau :
a) Giai bat ph ong trinh —2x >23. Tacé :
-2x>23 < x>23+2 < x>25.

Vay nghiém cua bat ph ong trinh 1a x > 25.

b) Giai bat ph ong trinh —%X >12.Tacod:

_EX > 12 (—zj(—ng > (—1)12 < x> -28.
7 3 7 3

Vay nghiém cua bat ph ong trinh l1a x > -28.

§5. Ph ong trinh chia déu gié tri tuyét doi

D avé ph ong trinh khéng chira dau gia tri
tuyét déi bang cach nao ?

Nhic lai vé gia tri tuyét doi

Gia tri tuyét doi ctia 86 a, ki hiéula|a |, d oc dinh nghianh sau:
|a|=akhia>0;
|a|=-akhia<0.

Changhan:|5|=5, |0|=0, |-3,5|=3,5.

Theo dinh nghia trén, ta c6 thé bd diu gid tri tuyét d6i tuy theo gid tri
clia biéu thiic & trong dau gia tri tuyét d6i 12 am hay khong am.
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Vi du 1. B6 déu gi4 tri tuyét d6i va rit gon céc biéu thifc :

a)A=[x-3|+x—-2khix>3; b) B=4x +5 + |-2x| khi x > 0.

Gidi :

a)Khix>3,tac6 x—-3>0nén|x — 3| =x—3. Vay
A=x-3+x-2=2x-5.

b) Khi x > 0, ta c6 —2x < 0 nén |-2x | = — (—2x) = 2x. Vay
B=4x+5+2x=6x+35.

Bl ri son cac bicu ihic -
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a)C=|3x[+7x -4 khix<0; b)D=5—4x+|x—6|khix <6.

Giai mét sé ph ong trinh chira dau gia tri tuyét doi
Vi du 2. Gidi ph ong trinh |3x| =x + 4. (1)
Gidi :
Tacé |3x|=3xkhi3x>0hayx>0;
| 3x | =—3x khi 3x < 0 hay x <0.
Vay dé giai ph ong trinh (1) ta quy vé giai hai ph ong trinh sau :
a) Ph ong trinh 3x = x + 4 véi diéu kién x > 0.
Tacd) 3x=x+42x=4<x=2.
Gia tri x = 2 thoa man diéu kién x > 0, nén 2 1a nghiém cta ph ong trinh (1).
b) Ph ong trinh —3x = x + 4 véi diéu kién x < 0.
Taco 3x=x+4-4x=4x=-1.
Gia tri x = —1 thoa man diéu kién x < 0, nén —1 1a nghiém ctia ph ong trinh (1).

Téng hop céc két qua trén, ta c6 tap nghiém cta ph ong trinh (1) la
S={-1;2}.

Vi du 3. Gidi ph ong trinh |x—3| =9 —2x. 2)



3S.

36.

37.

Gidi :
Tacé |x—3|=x-3khix—3>0hayx>3;
|x —3|=—-(x—3) khix -3 <0hay x < 3.
Vay dé giai ph ong trinh (2), ta quy vé giai hai ph ong trinh sau :
a) Ph ong trinh x — 3 =9 — 2x véi diéu kién x > 3.
Taco x-3=9-2x=3x=9+33x=12x=4.
Gid tri x = 4 thoa man diéu kién x > 3, nén 4 l1a nghiém cua (2).
b) Ph ong trinh — (x — 3) =9 — 2x véi diéu kién x < 3.
Tacd —(x-3)=9-2x<=—x+3=9-2x<=>x=6.

Gia tri x = 6 khong thoa man diéu kién x < 3, ta loai.

Téng hop céc két qua trén, ta c6 tap nghiém ctia ph ong trinh (2) 1a S = {4}.

Gidi cdc ph ong trinh :
a)lx+5] =3x+1;

b)| 5x| =2x+21.

BAI TAP
B0 dau gid tri tuyét doi va rit gon céc biéu thic :
a) A =3x +2+]5x| trong hai tr onghop:x>0vax<0;
b) B=|-4x| —2x+ 12 trong hai tr onghop: x<0vax>0;
¢)C=|x-4] -2x+12khix>5;
)D=3x+2+|x+5].
Giai cac ph ong trinh :
a)|2x| =x-6; b)[-3x| =x-8;
o)ldx| =2x+12; d) | -5x | — 16 = 3x.
Giai cac ph ong trinh :
a)lx-7]=2x+3; b)lx+4]=2x-5;
olx+3[=3x-1; dlx-4] +3x=5.
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ONTAPCH ONG IV

A - Cau hoi

b=

52

Cho vi du vé bat dang thiic theo timg loai ¢6 chia dau <, <, > va >.

Bat ph ong trinh bac nhat mot 4n c6 dang nh  thé nao ? Cho vi du.

Hay chi ra mot nghiém cua bat ph ong trinh trong vi du cua Cau hoi 2.

Phat biéu quy tic chuyén v€ dé bién déi bat ph ong trinh. Quy tic nay dua

trén tinh chat nao cta thi tu trén tap s6 ?

Phat biéu quy tic nhan dé bién déi bat ph ong trinh. Quy tic nay dua trén

tinh chat nao cta thi tu trén tap so ?

MOT SO BANG TOM TAT

LIEN HE GIUA THU TU VA PHEP TINH
(Véi ba s6 a, b va ¢ bat ki)

Néua<bthia+c<b+c

Néua<bthia+c<b+c

Néua<bvac>0thiac<bc

Néua<bvac>0thiac<bc

Néua<bvac<O0thiac=>bc

Néu a<bvac<O0thiac>bc

TAP NGHIEM VA BIEU DIEN TAP NGHIEM CUA BAT PH ONG TRINH

Bét ph ong trinh Tap nghiém Biéu dién tap nghiém trén truc s6
x<a {x|x<a} g
x<a {x|x<a} ;
X>a {x|x>a} {
a
X>a {x|x>a} r
a




B - Bai tap

38.

39.

40.

41.

42.

43.

Cho m > n, chitng minh :
aam+2>n+2;

0)2m—-5>2n-5;

b) 2m < —-2n;

d)4-3m<4-3n.

Kiém tra xem —2 la nghiém clia bat ph ong trinh ndo trong cdc bat ph ong

trinh sau :
a)-3x+2>-5;
c)x2—5<1;

e)|x| >72;

b) 10-2x<2;
dlxl<3;
Hx+1>7-2x.

Giai cdc bat ph ong trinh va biéu dién tap nghiém trén truc so :

a)x—-1<3;
¢)0,2x<0,6;

Giai cac bat ph ong trinh :

Giai cac bat ph ong trinh :
a)3-2x>4;
©) (x-3)<x*-3;

Tim x sao cho :

b)x+2>1;

d)4+2x<5.

b)3S2X5+3;

b)3x+4<2;

d) (x = 3)(x+3)<(x+2)>+3.

a) Gid tri ctia biéu thitc 5 — 2x las6 d ong;

b) Gi4 tri ctia biéu thitc x + 3 nho hon gi4 tri clia biéu thic 4x — 5 ;
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44.

45.
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¢) Gid tri cua biéu thitc 2x + 1 khong nho hon gid tri ctia biéu thiic x + 3 ;
d) Gi tri ctia biéu thic x> + 1 khong 16n hon gid tri ctia biéu thic (x  2)
bo.

Trong mot cudc thi d6 vui, Ban t6 chitc quy dinh mdi ng i du thi phai tra 16
10 cau hdi ¢ vong so tuyén. Méi cau hoi ndy ¢6 sdn 4 ddp dn, nh ng trong do6
chi ¢6 1 dap 4n ding. Ng oi du thi chon ddp 4n ding s d gc 5 di€ém, chon
ddp 4n sai s& bi trir di 1 diém. vong so tuyén, Ban td chic ting cho mdi
ng Oi du thi 10 diém va quy dinh ng i nao c6 téng so diém tir 40 trd 1én méi
d oc du thi & vong ti€p theo. Hoi ng oi du thi phai tra 16i chinh xac bao
nhiéu cau hoi & vong so tuyén thi méi d gc du thi ti€p & vong sau ?

Giai cac ph ong trinh :

a)|3x| =x+8; b)| 2x| =4x+ 18

olx 5] =3x; dlx+2]=2x 10.



Phan
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Chuong ITIT — TAM GIAC DPONG DANG

1. Dinh li Ta-1ét tfrong tam gidc

Dinh li Ta-lét cho ta biét thém diéu gi mdi la ?

1. Tisd cua hai doan thing

16p 6, ta da n6i dén ti s6 cua hai s6. D6i v6i hai doan thang, ta ciing c6
] LN NR A ? A . 2 N N
khai niém vé ti s6. Ti sO cua hai doan thang 1a gi ?

AB A B
m ChoAB=3cm ;CD =5cm; —="7 | | x x
CD c b
EF } } } t t |
EF =4dm ; MN =7dm ; —— =7 Hinh 1
MN
Dinh nghia

Ti 56 ciia hai doan thdng la ti s6 dé dai ciia chiing theo ciing mot don vi do.

L s . . . AB
Ti s6 cta hai doan thang AB va CD duoc ki hiéu la D

Vi du 1.Néu AB = 300cm, CD = 400cm thi > = 200 _ 3
CD 400 4
Néu AB = 3m, CD = 4m thi ta ciing c6 @ = é
D~ 4

Chii y. Ti s6 ciia hai doan thdng khong phu thudc vao cdch chon don vi do.
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N

Ll

Doan thang ti 1& A B

. 2 C D
Cho bon doan thang AB, CD, | | : |
A'B’, C'D’ (h.2). So sanh cdc ti s6"  a B
& vd A'B . c' D'
CD C 'D ' } ! ' T T T {
Dinh nghia Hinh 2

Hai doan thding AB va CD goi la ti 1é vdi hai doan thding A'B’ va C'D’
néu co ti lé thirc :

AB A'B’ 4 AB  CD
co cp P am T ep
Dinh li Ta-lét trong tam giac
A
Vé tam gidc ABC trén gidy ke hoc sinh
nhu trén hinh 3. Dung duong thing a / N\
song song vdi canh BC, cdt hai canh // \\
AB, AC theo thir tu tai B" va C’. B/ \C a
Puong thdng a dinh ra trén canh AB // \\
ba doan thang AB’, B'B va AB, va dinh / N\
ra trén canh AC ba doan thdng tuong B C
ung la AC’, C'C va AC.
y L Hinh 3
So sdanh cac 11 56 :
AB' | AC' AB' | AC' B'B . C'C
a) va ; b) va ; C) va .
AB AC B'B c'c AB AC
Huéng ddn : Vi cdc duong ké ngang 1a cdc duong thang song song cdch déu
néntaco:

— Cé4c doan thang lién tiép trén canh AB bang nhau, ching dugc goi 1 cic
doan chan trén AB.

— Céc doan thang lién tiép trén canh AC ciing bang nhau, ching dugc goi 1a
cdc doan chan trén AC.

— Hay 1ay mot doan chén trén mdi canh 1am don vi do do dai cdc doan thing
trén canh do6 roi tinh timg ti s6 da néu & trén.

Trén day chi 1a mot trudng hop cu thé. Téng quat, ta ¢6 dinh 1i sau :

57



Dinh li Ta-lét. (Thira nhan, khong ching minh).

Néu mot duong thdng song song vdi mot canh ciia tam gidc va cdt hai
canh con lai thi né dinh ra trén hai canh doé nhitng doan thang tuong
ling ti lé.

GT AABC,BC' //BC(B'e AB,C' € AC)

AB' AC' AB' AC' BB _CC

KL ; = ;
AB AC B'B C'C AB AC
Vi du 2. Tinh do dai x trong hinh 4°". D
Gidi : 6,5 4
Vi MN // EF, theo dinh 1i Ta-1ét ta c6 : M N
DM _DN 65 _4 X \?
ME NE ° x 2 E F
MN // EF
2.
Suyra: x = 6.5 _ 3,25. Hinh 4
m Tinh cdc do dai x va y trong hinh 5. c
\
A
\BN a 5 4
D E y
5 10 D/——HE
3,5
Y
B allBC c B A
a) b)
Hinh 5
BAITAP
1. Viét ti s6 clia cdc cap doan thing c6 do dai nhu sau :

a) AB=5cm vaCD = 15cm ;
b) EF = 48cm va GH = 16dm ;
c) PQ =1,2m va MN = 24cm.

(*) Cédc s6 chi kich thudc trén méi hinh ¢6 cuing don vi do.
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2.  Cho biét 2]1; = va CD = 12cm. Tinh do dai cua AB.

3.  Cho biét do dai cia AB gap 5 lan do dai cia CD va do dai cua A'B' gip
12 1an do dai ctia CD. Tinh ti s6 clia hai doan thing AB va A'B'.

4.  Cho biét AB = AC (h.6). A
AB AC
Ching minh rang :
o AB'_AC 5 o
B'B C'C
b) BB _ CC '
AB ~ AC 5 .
Hudng dan :  p dung tinh chat cta ti 1¢ thic. Hinh 6

5. Tinh x trong cic truong hop sau (h.7) :

a) MN // BC b) PQ // EF

Hinh'7

§2. Dinh Ii ddo vda hé qué cua dinh li Ta-lét

C6 thém mét cach nhan biét hai dudng thdng song song.

1. Dinhli dao
B 7o side ABC 6 AB = 6em ; AC = 9em.

Ldy trén canh AB diém B’, trén canh AC diém C’ sao cho AB’ = 2cm ;
AC’ =3cm (h.S).
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AB' _ AC' A

va . " a
B AC cr__----%
Bf-==""5C'

2) Vé duwong thang a di qua B’ va song

1) So sanh cdc ti s6

song véi BC, duong thdng a cdt AC tai
diéem C".
a) Tinh do dai doan thang AC”.

Hinh 8
b) C6 nhdn xét gi vé C’ va C” va vé hai duong thang BC va B'C’ ?
Ta thira nhan khong chiing minh dinh Ii dao sau day :

Dinh li Ta-lét ddo

Néu mét duong thdng cdt hai canh ciia mot tam gidc va dinh ra trén hai
canh nay nhiing doan thdng tuong irng ti 1é thi duong thdng do song
song véi canh con lai ciia tam gidc.

AABC,B' € AB, C' e AC
AB'  AC'
BB C'C

GT

KL B'C'// BC

3 A 5
s D E
Quan sdt hinh 9. 6 10
a) Trong hinh dd cho c6 bao nhiéu cdp g F 14 c
duwong thdng song song voi nhau ?
Hinh 9

b) Tt giac BDEF la hinh gi ?

c) So sdanh cdc ti s6 AD ; AE ; DE va cho nhdn xét vé moi lién hé giita
AB  AC BC

cdc cdp canh tuong iing ciia hai tam gidc ADE va ABC.

Hé qua cua dinh li Ta-lét

Néu mot duong thdng cdt hai canh ciia mot tam gidc va song song véi
canh con lai thi né tao thanh mét tam gidac mdi cé ba canh tuong itng ti
lé véi ba canh cua tam gidc dd cho.




AABC A
BC //BC(B' e AB;C e AC)

[ ] [ ] B. C.
KL AB _ AC _ B'C ,
AB AC BC \
Chitng minh : B D C
— Vi B'C'// BC (h.10), nén theo dinh i Ta-1ét Hinh 10
taco:
AB' AC'
= : (1)
AB AC
—Tu C' ké CD// AB (D € BC), theo dinh i Ta-lét ta c6 :
AC' BD
= @)
AC BC

— Tt giac B'C'DB la hinh binh hanh (vi c6 cac cap canh d6i song song) nén
taco:

B'C' = BD.
— Tix (1) va (2), thay BD bang B'C', ta ¢6 :
AB' AC' B'C
AB AC BC
Chu y
H¢é qud trén van diing cho truong hop duong thdng a song song voi mot canh
cua tam gidc va cdt phdn kéo dai cua hai canh con lai (h.11) :
AB' AC' B'C'
AB AC BC
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E Tinh dé dai x ciia cdc doan thdng trong hinh 12

A E2 g
3
A M 3 N
2 - ©
/X E o
X
3 X
6,5 5,2 o/ 35 A
B C P Q F
a) DE // BC b) MN // PQ c)
Hinh 12
BAI TAP
6.  Tim cic cap dudng thing song song trong hinh 13 va giai thich vi sao ching
song song.
B" A"
3 4,5
A B
a) b)
Hinh 13
7.  Tinh c4c do dai x, y trong hinh 14.
. 42 ,
b B—"—1A
9,5 3
O
M/ N
y
28 6
X
. X F Al B
a) MN // EF b)

Hinh 14
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10.

11.

a) Dé chia doan thing AB thanh ba doan
thing bang nhau, nguodi ta dia lam nhu
hinh 15.

Hay mo ta cach lam trén va giai thich vi
sao cic doan thing AC, CD, DB bing
nhau ?

b) Bang cdch lam tuong tu, hdy chia doan
thang AB cho tru6c thanh 5 doan bing
nhau. Hoi c6 cach nao khac véi cach lam
nhu trén ma van c6 thé chia doan thang
AB cho trudc thanh 5 doan thang bang nhau ?

Hinh 15

Cho tam gidc ABC va diém D trén canh AB sao cho AD = 13,5cm, DB = 4,5cm.
Tinh ti s6 cdc khoang céch tir cdc diém D va B dén canh AC.

LUYEN TAP

Tam gidc ABC c6 dudng cao AH. Puong thang d
song song vdi BC, cit cdc canh AB, AC va dudng
cao AH theo thit tu tai cdc diém B, C' va H'
(h.16).
a) Chiing minh rang :

AH' B'C'

AH BC

Hinh 16

b) pdung: Cho bi€t AH' = ; AH va dién tich tam gidc ABC la 67,50m2.

Tinh dién tich tam giac AB'C'.

Tam giac ABC c¢6 BC = 15cm. Trén duong cao
AH 14y céc diém I, K sao cho AK = KI = IH.
Qua I va K v€ cac duong EF // BC, MN // BC
(h.17).

a) Tinh do dai c4c doan thing MN va EF.
b) Tinh dién tich ti& gidc MNFE, biét rang dién
tich clia tam gigc ABC 1a 270cm’.

c

A
M K| \N
ARy
1
H
Hinh 17
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12. C6 thé do duoc chiéu rong ciia mot khiic
song ma khong can phdi sang bo bén kia
hay khong ?

Nguoi ta tién hanh do dac cac yéu t6 hinh
hoc can thiét dé tinh chiéu rong cta khiic
song ma khong can phai sang bo bén kia
(h.18). Nhin hinh v€ da cho, hay mo ta
nhiing cong viéc can lam va tinh khoang
cach AB=xtheoBC=a, BC'=a', BB'=h.

13.  C6 thé do gidn tiép chiéu cao ciia mét biic Hinh 18
tuong khd cao bang dung cu don gian duoc khong ?
Hinh 19 thé hién céch do chiéu cao AB ctia mot biic tudng bang cdc dung cu
don gian goém :
Hai coc thing ding (coc  ¢6 dinh ; coc @ c6 thé di dong duogc) va soi day
FC. Coc  c¢6 chiéu cao DK = h. C4c khoang cach BC = a, DC = b do duoc
bang thudc day thong dung.
a) Em hay cho biét nguoi ta ti€n hanh do dac nhu thé€ nao ?
b) Tinh chiéu cao AB theo h, a, b.

rT T T T T T T T TT-T K

3 @
A

[T T T T T T T T T T T T
T T T T T T T T T T T 171

B E D C

Hinh 19
14. Cho ba doan thang c6 do dai 1a m, n, p (cling don vi do).
Dung doan thang c6 do dai x sao cho :

X
) —=2; b ="; ol="
m
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Huodng dan :
Cau b) — V& hai tia Ox, Oy.
— Treén tia Ox dat doan thing OA = 2 don vi, OB = 3 don vi.
— Trén tia Oy dat doan thang OB' = n va xéc dinh diém A' sao cho
OA _ OA'
OB OB’
—Turdo tacod OA' = x.

3. Tinh chét dudng phdn gidc cla tam gidc

Pudng phan giac clia mét géc trong tam giac chia canh déi dién
véi géc d6 thanh hai doan thang theo ti s& nao ?

Dinh li
Vé tam gidc ABC, biét :
A
AB =3cm ; AC =6cm ; A =100°.
Dung duong phdn gidc AD cua goc A 3 6
(bang compa, thudc thdng), do do dai
cdc doan thang DB, DC roi so sanh cic B D C
is6 28 va P8 (n20). Hinh 20
AC DC
AB DB . . .o .
Ta c6 AC = bC (dudng phan gidc AD chia canh doi dién thanh hai doan

thang ti 1 v6i hai canh ké hai doan 4y). Két qua trén diing véi tdt cd cdc tam
gidc nho dinh Ii sau day :

Dinh Ii

Trong tam gidc, duong phdn gidc cia mét géc chia canh doi dién thanh
hai doan thdng ti 1é véi hai canh ké hai doan dy.
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AABC
GT AD la tia phan giac cia BAC (D € BC)

x| DB_AB
DC AC

A

Chitng minh : >

Qua dinh B v& dudng thang song song vdi
AC, cét dudong thang AD tai diém E (h.21). B ‘
N

Taco: c
E
BAE = CAE (gia thiét). Hinh 21
Vi BE // AC, nén BEA = CAE (so le trong).
Suy ra BAE = BEA . Do d6 tam gidc ABE can tai B, suy ra
BE = AB. (1)
p dung hé qua cua dinh Ii Ta-1ét d6i v6i tam giac DAC, ta c6 :
DB _ BE o
DC AC
DB AB
T (1) va (2) suy ra = .
(1) va (2) suy DC = AC

Chuy
Dinh li vdan ding doi voi tia phdn gidc cia géc ngoai cua tam gidc. Trong
hinh 22 ta co :

D'B  AB
= 2 (AB#AQ).
D'C  AC




b) Tinh xkhiy =35.

3,5 5 8,5

a) b)
Hinh 23

E Tinh x trong hinh 23b.

BAI TAP

15. Tinh x trong hinh 24 va lam tron két qua dén chit s6 thap phan thit nhat.

Hinh 24

16. Tam gidc ABC c6 do dai ciac canh AB = m, AC = n va AD la duong phan
gidc. Ching minh rang ti s6 dién tich ctia tam gidc ABD va dién tich cla tam

gidc ACD bing .
n
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17.

18.

19.

20.

21.

22.

68

Cho tam gidc ABC véi dudng trung A
tuyén AM. Tia phan giac ciia goc AMB

cit canh AB & D, tia phan gidc cua D .
g6c AMC cit canh AC 6 E. Chiing minh
rang DE // BC (h.25). 5
M c
Hinh 25
LUYEN TAP

Tam gidac ABC c6 AB = 5cm, AC = 6cm va BC = 7cm. Tia phan giac cta
g6c BAC cit canh BC tai E. Tinh céc doan EB, EC.
Cho hinh thang ABCD (AB // CD).
DPuong thang a song song véi DC, cit cidc canh AD va BC theo tht tu tai E
va F.
Chiing minh rang :

AE BF AE BF DE CF

o= b T= o =

ED FC AD BC DA CB
Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Hai
duong chéo AC va BD cit nhau tai O.
DPuong thing a qua O va song song Véi
day cua hinh thang cét céc canh bén AD,
BC theo thit tu tai E va F (h.26).
Chiing minh rang OE = OF. Hinh 26

a) Cho tam gidac ABC véi duong trung tuyén AM va duong phan giac AD.
Tinh dién tich tam gidc ADM, biét AB =m, AC = n (n > m) va dién tich cta
tam giac ABCla S.

b) Cho n = 7cm, m = 3cm, hdi dién tich tam gidc ADM chi€ém bao nhiéu
phan tram dién tich tam giac ABC ?

Do. Hinh 27 cho biét ¢6 6 gbc bang nhau :
0, =0, =03 =04 = Oy = 0.
Kich thuéc cdc doan thing da duoc ghi

trén hinh. Hay thiét 1ap nhiing ti 1& thic
tu cac kich thudc da cho.

Hinh 27



4. Khéi niém hai tam giéic dong dang

‘ Thé nao la hai tam giac dong dang véi nhau ?

Trong thuc t€, ta thuong gap nhiing hinh cé hinh dang giong nhau nhung
kich thudc c6 thé khac nhau. Vi du nhu céc cip hinh trong hinh 28.

C|
A B
c
A B
Hinh 28
Nhing cap hinh nhu thé goi 1a nhiing hinh dong dang.
day ta chi xét cac tam gidc dong dang.
1. Tam giac dong dang
a) Dinh nghia
m Cho hai tam gidc ABC va AB'C’ (h.29).
A
4 5 A
2 2,5
B 6 C B' 3 c

Hinh 29
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Nhin vao hinh vé hay viét cdc cdp géc bang nhau.
Tinh cdc ti s6 A'B ; B'C ; c'A roi so sanh cdc ti s6 do.
AB BC CA

Ta c6 dinh nghia vé hai tam gidc dong dang nhu sau :

Dinh nghia

Tam gidc A'B'C’ goi la dong dang véi tam gidc ABC néu :
A'=A ;B'"=B ; C'=C ;
A'B' B'C' C'A’

AB BC CA

Tam gidc A'B'C' dong dang vé6i tam gidc ABC duge ki hiéu la AAB'C' <> AABC
(viét theo thit tu cap dinh tuong tng).
A ' B ' [Pl ' '
Ti s6 cac canh tuong ung _B ¢ = CA =k goi la #/ s6 dong dang.
AB BC CA

e oaa . 1
Trong m ta c6 AA'B'C' «» AABC v6i ti s6 dong dang 1a k = 5

b) Tinh chdt
1) Néu AA'B'C’ = AABC thi tam gidc A'B'C’ ¢6 dong dang vdi tam gidc ABC
khong ? Ti s6 dong dang la bao nhiéu ?
2) Néu AA'B'C’<» AABC theo ti s6 'k thi AABC <» AA'B'C’ theo ti s6 nao ?
Tir dinh nghia vé hai tam gidc dong dang, ta suy ra cdc tinh chit don gian
cta hai tam giac dong dang :
Tinh chdt 1. M6i tam gidc dong dang véi chinh né.
Tinh chdt 2. Néu AA'B'C' «» AABC thi AABC «» AA'B'C.
Tinh chdt 3. Néu AABC' «» AA"B"C" va AA"B"C" «» AABC thi
AA'BC' «» AABC.
Do Tinh chat 2 ta n6i hai tam giac A'B'C' va ABC dong dang (vdi nhau).

Dinh li
Cho tam gidc ABC. Ké duong thing a song song véi canh BC va cdt hai

canh AB, AC theo thir ty tai M va N. Hai tam giac AMN va ABC c¢é cdc goc
va cdc canh tuong ting nhu thé nao ?



23.

Dinh Ii

Néu mot duong thdng cdt hai canh cia tam gidc va song song véi canh
con lai thi né tao thanh mot tam gidc mdi dong dang vdi tam gidc dd cho.

ar | AABC .

MN //BCM e AB; N e AC)
KL ‘ AAMN <> AABC M N a
Chitng minh :
Xét tam gidc ABC va MN // BC (h.30). B C
Hai tam giac AMN va ABC c6 : Hinh 30

AMN = ABC ; ANM = ACB (cdc cap goc dong vi) ;

BAC Ia goc chung.

Mat khac, theo hé qua cta dinh 1i Ta-1ét, hai tam giac AMN va ABC c6 ba
cap canh tuong ung ti 1¢ :

AM AN MN
AB  AC BC'
Vay AAMN <> AABC.
Chu y
Dinh i ciing diing cho truong hop dwong thdng a cdt phdn kéo dai hai canh
cua tam gidc va song song voi canh con lai (h.31).

N M a
< , A
A
B C
/ AN
M/ N a
B C
Hinh 31
BAITAP

Trong hai ménh dé sau day, ménh dé nao ding ? Ménh dé nao sai ?
a) Hai tam gidc bang nhau thi dong dang vé6i nhau.
b) Hai tam gidc déng dang v6i nhau thi bang nhau.
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24. AABC «» AA"B'C" theo ti s6 dong dang k,, AA"B"C" «» AABC theo ti s6 dong
dang k,. Hoi tam gidc A'B'C' dong dang véi tam gidc ABC theo ti s6 nao ?
25. Cho tam gidac ABC. Hay v& mot tam giac dong dang véi tam gidc ABC theo
ti sO 1
2
LUYEN TAP
26. Cho tam gidc ABC, vé tam gidc A'B'C' dong dang véi tam gidc ABC theo ti
R 2
s0 dong dang k =
27. Tu diém M thuoc canh AB clia tam gidc ABC v6i AM = ;MB, ké cac tia
song song v4i AC va BC, ching cat BC va AC lan lugt tai L va a .
a) 4 éu tat ca cdc cap tam giac dong dang.
b) D6i v6i moi cap tam gidc dong dang, hay viét cdc cap géc biang nhau va ti
s0 dong dang tuong dng.
28. AA'B'C' o» AABC theo ti s6 dong dang k = 2
a) Tinh ti s6 chu vi cua hai tam gidc da cho.
b) Cho biét hiéu chu vi cua hai tam gidc trén 1a 40dm, tinh chu vi clia moi
tam gidc.
QQQ 9
28 cothé em chua bict
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Nhin lai lich st phat trién clla Toan hoc, ngudi ta cé thé
xem Ta-lét (Thalés) Ia mét trong nhiing nha hinh hoc dau
tién cla Hi Lap.

Ta-lét sinh vao khodng nam 625 va mat vao khoang nam
547 truéc Cong nguyén, tai thanh phé Mi-lé — mét thanh
phé giau cb nhat thdi c6 Hi Lap, ndm trén bd bién
Dia Trung Hai 4m ap va tha méng.

HGi con tré, Ta-lét da c6 lan dén tham Ai Cap, vanho d6 6ng  Thales (625 - 547 tr. C.N)
da c6 dip dugc tiép xuc véi cac nha khoa hoc duang thdi.

Ta-lét da giai dudc bai toan do chiéu cao clia mét Kim tu thap Ai Cap bang mét
phuong phap hét stic don gian. Lich s( ghi lai rang, Ta-lét da tinh dudc chiéu cao
cla thap d6 nhd ap dung tinh chat cla tam giac dong dang. Ta-Iét da chon dung
thai diém khi cac tia néng mat trdi tao v6i mat dat moét goée 45° @8 tinh chiéu cao
clia thap. Tai thoi diém nay do dai bong clia mot vat dat thang diing trén mat dat
bang chinh chiéu cao clia vat d6. Ta-1ét chi viéc do dd dai bong clia thap, tu’ dé suyra
dugc chiéu cao cla thap. Cong viéc ma ngay nay tudng chiing nhu don gian thi ltc do
lai c6 y nghia that la vi dai.




5. Truéng hgp déng dang thi nhat

Khéng can do gbc ciing cé cach nhan biét dugc
hai tam giac dong dang véi nhau.

1.  Dinhli

Hai tam giac ABC va A'B’C’ ¢ kich thudc nhu trong hinh 32 (co cung don vi
do la xentimeét).

A

B 8 C B' 4 c
Hinh 32

Trén cdac canh AB va AC cuia tam gidc ABC ldan luot ldy hai diém M, N sao
cho AM = A'B"=2cm ; AN = A'C" = 3cm.
Tinh dé dai doan thang MN.
C6 nhdn xét gi vé moi quan hé giita cdc tam gidc ABC, AMN va A'B'C’ ?
Trong trudng hop téng quét ta ¢ dinh Ii sau :
Dinh li

Néu ba canh cua tam gidc nay ti Ié vdi ba canh ciia tam gidc kia thi hai
tam gidc do dong dang.

AABC, AABC

GT Ava B Avcl B Bva
AB AC BC
KL | AA'BC' <« AABC

. . M N
Chitng minh :
Dat trén tia AB doan thing
AM = AB. V& duong thing .

MN // BC, N € AC (h.33). Xét cac
tam gidc AMN, ABC va A'B'C. Hinh 33

ey A
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29.
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Vi MN // BC, nén AAMN <> AABC. Do d6

AM AN _MN
AB AC BC'

()

Tur (1) va (2), v6i chi y AM = A'B), ta c6 A'C =ﬁ va B°C :@’
AC AC BC BC
suy ra AN =A'C' va MN = B'C.
Hai tam gidc AMN va A'B'C' ¢6 ba canh bang nhau tirng doi mot :
AM = A'B' (cach dung) ; AN = A'C' va MN = B'C' (theo ching minh trén).
Do d6:

AAMN = AA'B'C (c.c.c).

Vi AAMN <» AABC, nén AA'B'C' «» AABC.

p dung
Tim trong hinh 34 cdc cdp tam gidc dong dang :
H
6
A
K
4 6 D
3 i i 2
8
B C E F I
a) b) c)
Hinh 34
BAI TAP

Cho hai tam gidc ABC va A'B'C' ¢6 kich thudc nhu trong hinh 35.

A

B 12 C B’ 8 C

Hinh 35



30.

31.

a) AABC va AA'B'C' ¢6 dong dang véi nhau khong ? Vi sao ?

b) Tinh ti s6 chu vi cta hai tam gidc do.

Tam gidc ABC c6 do dai c4c canh la AB = 3cm, AC = 5cm, BC = 7cm. Tam
gidc A'B'C' dong dang véi tam gidc ABC va c6 chu vi bang 55c¢m.

Hay tinh d6 dai cac canh cua tam gidc A'B'C' (1am tron dén chit s6 thap phan
thit hai).

Cho hai tam gidc dong dang c6 ti s6 chu vi la 13 va hiéu do dai hai canh

tuong tng cta ching la 12,5cm. Tinh hai canh do6.

§6. Trudng hop doéng dang thi hai

Thém moét cach nita d& nhan biét hai tam giac déng dang.

Pinh li

Cho hai tam giac ABC va DEF co

kich thuoc nhu trong hinh 36. D
— So sdnh cdc ti s¢ AB va Ac 60°
DE  DF A . )

— Do cdc doan thang BC, EF. Tinh 4,60% 3

, . BC . L
ti s6 ——, so sanh voi cdc ti sO trén B C E E
EF
va du dodn sy dong dang ciia hai Hinh 36
tam gidc ABC va DEF.
Dinh li

Néu hai canh ctia tam gidc nay ti Ié véi hai canh cua tam gidc kia va hai
goc tao boi cdc cdp canh doé bang nhau, thi hai tam gidc dong dang.
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GT| AABC, AABC
AB'_AC
AB  AC

KL | AAB'C' «» AABC A

Chitng minh : M N A
Trén tia AB, dat doan thang

AM = AB. Qua M ké

duong thalmg MN // BC B C B' c'
(N € AC) (h.37). Hinh 37
Ta c6 : AAMN <~ AABC, do do6 ﬂ ﬁ
AB AC’
— Vi AM = A'B), nén suy ra A'B = A—N 2)
AB AC

T (1) va (2), suy ra AN = A'C.
— Hai tam giac AMN va A'B'C' ¢c6 AM = A'B' (cach dung), A = A' (gia
thiét) va AN = A'C' (chitng minh & trén), nén ching bang nhau (c.g.c).
T AAMN = AA'B'C' suy ra AA'B'C' «» AABC.
Trd lai cau hoi m ban dau, ta thdy réng :
AB A .

AABC va ADEF ¢6 - = £ i Z) : A = D (vi cing bing 60°).
Vay theo dinh Ii vira chiing mmh, AABC «» ADEF.

p dung

Hay chi ra cdc cdp tam gidc dong dang vdi nhau tir cdc tam gidc sau ddy
(h.38) : E

D 6 F P 5 R

a) b) c)
Hinh 38



B o vetam gidc ABC c6 BAC = 50°, AB = Scm, AC = 7,5¢m (.39).

b) Ldy trén cdc canh AB, AC ldn lugt hai diém D, E sao cho AD = 3cm,
AE = 2cm. Hai tam gidc AED va ABC cé6 dong dang vdi nhau khong ? Vi sao ?
Huéng dan :

— V& hinh (theo yéu cau dé ra).

— Hai tam giac ABC va AED c6 goc A chung.

. . . .~ AE  AD .
So sanh cac t1 s6 — va —— 7101 rut ra
AB AC

két luan. Hinh 39
BAI TAP
32. Trén mot canh ciia géc xOy (xOy # 180°), dat cdc doan thing OA = Scm,
OB = 16cm. Trén canh thi hai ctia goéc dé, dat cdc doan thing OC = 8cm,
OD = 10cm.
a) Ching minh hai tam giac OCB va OAD dong dang.
b) Goi giao diém ctia cdc canh AD va BC 1a I, chiing minh ring hai tam gic
IAB va ICD ¢6 cdc gbc bang nhau timg doi mot.
33. Ching minh ring néu tam gidc A'B'C' dong dang vdi tam gidc ABC theo ti
s0 k, thi ti s6 cta hai duong trung tuyén tuong tng cta hai tam gidc d6 cling
bing k.
. o .. AB 4
34. Dung tam gidc ABC, biét A = 60", ti sO AC = 3 va duong cao AH = 6¢cm.
§7. Trudng hop déng dang thir ba
Khéng can do d6 dai cac canh ciing cé
cach nhan biét hai tam giac déng dang.
A
1. Dinh li
Bai todan. Cho hai tam gidc A
ABCva ABC v6i A=A";
B=B' (h.40). Ching minh
AA'BC' <> AABC. B c F c

Hinh 40
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Gidi :

Pat trén tia AB doan thang AM = A'B. Qua M ké duong thang MN // BC
(N e AC).

ViMN // BCnén tacé :

AAMN <» AABC.

Xét hai tam gidc AMN va A'B'C|, ta thdy A = A (theo gia thiét), AM = A'B'
(theo cach du‘ng) AMN B (hai g6c dong vi). Nhung B=B' (theo gia thiét),
do d6 AMN = B'.

Vay AAMN = AA'B'C (g.c.g), suy ra AA'B'C' «» AABC.

Tur két qua ching minh trén ta c6 dinh Ii sau :

Dinh li

Néu hai goc cvia tam gidc nay ldan luot bang hai goc ciia tam gidc kia thi
hai tam gidc do dong dang vdi nhau.

N

p dung

m Trong cdc tam gidc dudi ddy, nhitng cdp tam gidc nao dong dang vdi
nhau ? Hady gidi thich (h.41).

A M
D 70°
70°
B C E F N P
a) b) c)
A D M
70°
60° 60° 50° 65° 50°
B C' E' F' N' P
d) e) f)
Hinh 41
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m hinh 42 cho biét AB = 3cm : AC = 4.5¢m

3S.

36.

37.

38.

39.

va ABD = BCA.

a) Trong hinh vé nay cé bao nhiéu tam
gidc ? Co cdp tam gidc nao dong dang voi
nhau khong ?

b) Hay tinh cac do dai x va y (AD = x,
DC=y) Hinh 42

¢) Cho biét thém BD la tia phdn gidc cua géc B. Hay tinh do dai cdc doan
thing BC va BD.

BAI TAP

Chiing minh rang néu tam gidc A'B'C' dong dang vdi tam gidc ABC theo ti s6
k thi ti s6 cua hai dudng phan gidc tuong ng clia chiing cling bang k.

Tinh do dai x cla doan thang BD trong A 125 B
hinh 43 (lam tron dén chit s6 thap phan
tht nhit), biét rang ABCD Ia hinh thang
(AB// CD) ; AB = 12,5cm ; CD = 28,5cm ;

DAB = DBC. b 285 c
Hinh 44 cho bi¢t EBA = BDC. Hinh 43
a) Trong hinh v& c6 bao nhiéu tam giéc D

vuong ? Hay ké tén cdc tam giac do.

b) Cho biét AE = 10cm, AB = 15cm,
BC = 12cm. Hay tinh do dai cdc doan thang E
CD, BE, BD va ED (lam tron dén chit s6

10
thap phan thit nhat). q L 15 12,
¢) So sanh dién tich tam gidc BDE véi tong A B
dién tich cta hai tam giac AEB va BCD. Hinh 44

LUYEN TAP 1
Tinh c4c do dai x, y clia cdc doan thang trong
hinh 45.

Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Goi O 1a
giao diém cuia hai duong chéo AC va BD.

a) Ching minh rang OA . OD = OB. OC. D

6
Hinh 45
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40.

41.
42.

43.

44.

45.
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b) Pudng thang qua O vuong goéc v6i AB va CD theo thi tu tai H va K.

OH AB

OK CD

Cho tam gidc ABC, trong d6 AB = 15cm, AC = 20cm. Trén hai canh AB va

AC lan luot 14y hai diém D va E sao cho AD = 8cm, AE = 6cm. Hai tam
gidc ABC va ADE c6 dong dang véi nhau khong ? Vi sao ?

Ching minh rang

LUYEN TAP 2

Tim cdc ddu hiéu dé nhan biét hai tam gidc can déng dang.

So sanh cac truong hop dong dang cua tam gidc vGi cac truong hop bang
nhau clia tam gidc (néu Ién nhiing diém giong nhau va khdc nhau).

Cho hinh binh hanh ABCD (h.46) c6 d¢ dai cac F

canh AB = 12cm, BC = 7cm. Trén canh AB lay . /\ 5

mot diém E sao cho AE = 8cm. Pudng thing
DE cit canh CB kéo dai tai F.

a) Trong hinh v€ da cho c6 bao nhiéu cap tam

gidc dong dang v6i nhau ? Hay viét cac cap D c
tam gidc dong dang v6i nhau theo cédc dinh Hinh 46
tuong Ung.

b) Tinh do dai c4c doan thang EF va BF, biét ring DE = 10cm.

Cho tam gidc ABC c6 cic canh AB = 24cm, AC = 28cm. Tia phan giac cta
goc A cét canh BC tai D. Goi M, a theo thit tu 1a hinh chiéu cua B va C trén
duong thang AD.

a) Tinh ti sO @
Ca

AM DM

b) Chitng minh ran =
) £ 5 Al Da

Hai tam gidc ABC va DEF ¢c6 A =D, B=E, AB = 8cm, BC = 10cm,
DE = 6¢m. Tinh do dai cdc canh AC, DF va EF, biét rang canh AC dai hon
canh DF la 3cm.



8. Céc trudng hop déng dang cua tam gidc vuéng

C6 nhiing cach riéng dé nhan biét hai tam giac vuéng déng dang.

1. p dung cac trudng hop dong dang cua tam giac vao tam
giac vuong

T cac truong hop dong dang ctia hai tam gidc da xét trude day, ta suy ra :

Hai tam gidc vuong dong dang vé6i nhau néu :

a) Tam gidc vuong nay c6 mot géc nhon bang géc nhon clia tam gidc
vuong kia ;

Hoac

b) Tam gidc vuong nay c6 hai canh géc vuong ti 1& v6i hai canh goc vuong
cla tam giac vudng kia.

2. Dau hiéu dic biét nhan biét hai tam giac vuéng déng dang

n Hay chi ra cdc cdp tam gidc dong dang trong hinh 47.

Dl
D 5 10
2,5 S
E 1
2 F E b) F
B
N \ 10
2
B' 5 c A C
c) d)
Hinh 47
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Dé xét xem hai tam gidc vuong ABC va A'B'C' da cho c6 dong dang véi
nhau khong, ta con ¢6 dinh Ii sau :

Pinh Ii 1

Néu canh huyén va mot canh géc vuong cua tam gidc vuong nay ti lé
v0i canh huyén va canh géc vuong cia tam gidc vuong kia thi hai tam
gidc vuong do dong dang.

GT AABC, AABC, A' = A = 90°

B'C' A'B'
= (M
BC  AB

KL AA'B'C' «» AABC

A
A
B C B' C'
Hinh 48

Chitng minh :

Tu gia thi€t (1), binh phuong hai vé ta dugc :

B A\l C V2 _ A 1 B l2
BC?  AB?

Theo tinh chét clia day ti s6 bang nhau, ta ¢6 :

B'C? A'B? B'C?-A'B?
Bc2  AB2  BC?-AB?
Talaic6: B'C?-A'B?=A'C?;
BC? — AB? = AC? (suy ra tu dinh 1 Py-ta-go).
B'C” _A'B” _A'C?

Do d6: = . (2)
BC2 AB2 AC?




B'C' A'B'_A'C
BC AB  AC
Vay AA'B'C' «» AABC (trudng hop dong dang thit nhat).

Twr (2), suy ra :

cho & ta thay rang :

p duns két qua cua dinh 1i doi vé6i hai tam giac vuong A'B'C' va ABC da
A'B' B'C' 2 5

= Vi =—).
AB BC 4 10

Vay AA'B'C' «» AABC (theo ti s6 dong dang k = ; )

Ti s6 hai dudng cao, ti sé dién tich cua hai tam giac déng dang

Pinh 1i 2

Ti 50 hai duong cao tuong ting ciia hai tam gidc dong dang bang ti s’
dong dang.

Hoc sinh tu chitng minh theo huéng dan sau :

VE€ hai tam gidc dong dang ABC va A'B'C' véi ti s6 dong dang la k = AABB ,

hai duong cao tuong ing 1a AH va A'H' (h.49). Ching minh AA'BH' <> AABH
A'H'
rdisuyra —— =Kk
AH

A
A
[
B H c B' H' c

Hinh 49
T Dinh 1i 2, suy ra :
Dinh li 3

Ti s6 dién tich cua hai tam gidc dong dang bdang binh phuong t s6
dong dang.

(Hoc sinh tu ching minh).
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46.

47.

48.

49.

50.

S1.

84

BAI TAP

Trén hinh 50, hay chi ra cac tam gidc dong
dang. Viét cac tam giac nay theo thi tu cac
dinh tuong tUng va giai thich vi sao ching
dong dang ?

Tam gidc ABC c6 do dai cac canh 1a 3cm,
4cm, 5cm. Tam gidc A'B'C' dong dang véi
tam gidc ABC va c6 dién tich la 54cm . Tinh
do dai cac canh ctia tam giac A'BC.

m

w

Hinh 50

Bong clia mot cot dién trén mat dat c6 do dai 1a 4,5m. Cung thoi diém do,
mot thanh sit cao 2,Im cam vuong gbc v6i mat dat c6 boéng dai 0,6m.

Tinh chiéu cao cua cot dién.

LUYEN TAP

hinh 51, tam gidc ABC vuong & A va co
duong cao AH.
a) Trong hinh vé& c6 bao nhiéu cap tam giac
dong dang véi nhau ? (Hay chi 16 tiing cap
tam gidc dong dang va viét theo cac dinh
tuong ung).
b) Cho biét AB = 12,45cm, AC = 20,50cm.
Tinh do dai cidc doan thang BC, AH, BH
va CH.
Bong cua mot 6ng khéi nha may trén mat
dat c¢6 do dai 1a 36,9m. Cung thoi diém do,
mot thanh sit cao 2,1m cam vuong goc véi
mat dat c6 bong dai 1,62m. Tinh chiéu cao
cua ong khoéi (h.52).
Chan duong cao AH cua tam giac vuong
ABC chia canh huyén BC thanh hai doan
théng c6 do dai 25cm va 36cm. Tinh chu vi
va dién tich cua tam giac vuong do (h.53).
Hudng ddn : Trudc tién tim cach tinh AH tir
cac tam gidc vuong dong dang, sau do tinh
cac canh ctia tam gidac ABC.

Hinh 51

Hinh 52

Hinh 53



S2.

Cho mot tam gidc vuong, trong d6 canh huyén dai 20cm va mot canh géc
vuong dai 12cm. Tinh do dai hinh chiéu canh géc vuong kia trén canh huyén.

§9. ng dung thuc té cGa tam gidc déng dang

C6 thé do chiéu cao clia mét cdy ma khéng can lén dén ngon ?

Do gian tiép chiéu cao cua vat

Gia str can phai xdc dinh chiéu cao ctia mot toa nha, ciia mot ngon thap hay
clia mot cay nao do, ta c6 thé lam nhu sau :

a) Tién hanh do dac

— Pt coc AC thang ding trén d6 c6 gan thuée ngam quay duoc quanh mot
cai chét ctia coc (h.54).

— Diéu khién thudc ngdm sao cho hudng
thuGe di qua dinh C' cua cay (hoac thap),
sau d6 x4c dinh giao diém B clia dudng
thang CC' v6i AA'.

— Do khoang cach BA va BA'.

b) Tinh chiéu cao ciia cdy hodc thdp

Ta c6 AA'BC' «» AABC v6i

A'B Hinh 54
AB
Twr @6 suy ra A'C' = k.AC.

ti s6 dong dang k =

p dung bang s6 : AC=1,50m ; AB=1,25m ; AB=4,2m.
Ta cd

A'C'=k.AC = A'B -AC = 42
AB 1,25

-1,50 = 5,04 (m).
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Po khoang cach giira hai dia diém trong dé c6 mét dia diém
khong thé téi dudc

Gia st phai do khoang cach AB trong d6
dia diém A c6 ao hd bao boc khong thé
t6i duoc (h.55).

a) Tién hanh do dac

— Chon mot khoang dat bang phang r6i
vach mot doan BC va do do dai cua nd
(BC = a). Hinh 55

— Ding thudc do géc (gidc k&), do céc goc : ABC = a, ACB = B.
b) Tinh khodng cdch AB
V& trén gidy tam gidc A'B'C' v6i BC' = a', B'=0, C'=pB. Khi d6

AA'B'C' «» AABC theo ti s6 k = BBS = . Do A'B' trén hinh V&, tir d6

o &

suy ra AB = A'B .

e pdungbing s6:a=100m, a'=4cm. Tacé :

a' 4 1

a 10000 2500

Do A'B' dugc A'B'=4,3cm. Vay AB = 4,3.2500 = 10750(cm) = 107,5(m).

Ghi chu

Khi do goc ta diung gidc ké. Gidc ké cho phép ta xdc dinh duogc do 1on cua
mot goc tuy y. Co hai loai gidc ké : Gidc ké ngang (h.56a) va gidc ké diing
(h.56b).

P

T
lo | .
A i

w

u




53.

54.

SS.

Gidc ké'ngang (da dvoc biét & 16p 6) ding dé do géc trén mdt dat.

Gidc ké ditng diing dé do géc theo phuong thdng ding.
B¢ phdn chinh ciia gidc ké dimg la mot thude do géc ¢6 thé quay quanh truc
O cdm vuong géc véi coc PQ ddt & vi tri thang ditng.  hai ddu cia thudc
ngdm cé gdn hai chiéc dinh A va B. Tai O c6 treo mét ddy doi OF. Goi E la
vach ting voi diém ghi 0’ trén thudc do goc (OE vuong goc voi AB tai O).
Khi dé géc tao bdi OF va OE bdng goc tao bdi phuong ngdm va phuong ndam
ngang (hai géc cung phu voi goc thir ba).

BAI TAP

Mot ngudi do chiéu cao cia mot cay nhd mot coc chon xuong dat, coc cao
2m va dat xa cay 15m. Sau khi ngudi dy Iui ra xa cach coc 0,8m thi nhin
thay ddu coc va dinh cay cling nim trén mot duong thiang. Hoi cay cao bao
nhiéu, biét rang khoang cach tir chan dén mat nguoi dy 1a 1,6m ?

Dé do khoang céch giita hai dia diém A J p——
va B, trong d6 B khong t6i duogc, nguoi ta A—X / ( B
tién hanh do va tinh khoang cich AB nhu

hinh 57 : AB//DF ; AD=m ; DC=n; m

DF = a. D a F
a) Em hay n6i 16 cach do nhu thé nao. n
b) Tinh do dai x cua khoang cach AB. c Hinh 57

Hinh 58 dué6i day mo ta dung cu do bé day ctia mot s6 loai san phdm. Dung
cu nay gém thudec AC duoc chia d€n 1mm va gan véi mot ban kim loai hinh
tam giac ABD, khoang cach BC = 10mm.

---tQ
o

4 c
||||||||||||||||||||||||||||||||||||||||l||||||||||||| ||||||||l |||||||||||||||||||||l|||||||||||||

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

Hinh 58
Muén do bé day cua vat, ta kep vat vao giira ban kim loai va thuéc (ddy cta
vat 4p vao bé mat cta thuéc AC). Khi d6, trén thuéc AC ta doc dugc
"bé day" d cua vat (trén hinh v& ta c6 d = 5,5mm).
Hay chi rd dinh Ii ndo cia hinh hoc 1a co s& dé ghi cdc vach trén thudc AC
(d £ 10mm).
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(D)

N C6 thé em chua biét

88

Dé vé hinh déng dang véi mét hinh
cho truéc, chidng han phai vé thu nhd
hodc phéng to mot ban d6 Viét Nam
I6n gép 2 lan, 3 lan,... ngudi ta dung
mét dung cu vé goi la thudc vé truyén
(h.60).

o

— Dung cu nay gém c6 bdn thanh kim
loai hay g6 manh dai bang nhau.
Trén mbi thanh kim loai c6 cac 16
khoan thdng hang va cac tam 16
cach déu nhau.

Hinh 59

— B6n thanh cla thuéc dugc lién két v6i nhau nhd bén chét va tao thanh hinh binh
hanh AMBI, trong d6 cac chét A, B c6 thé thay d6i vi tri. Cac diém O, M, M' luén
théng hang, o _oMm

= va OA = AM.
OA OM

—  diém O c6 g&n miii nhon dé c6 thé cdm vao mat ban hodc gia vé.  céac diém
M va M' c¢6 gan d4u chi.

Céach sir dung

Trén ban vé hoac gia vé,

cdm ¢6 dinh mdi nhon O &

vi tri thich hop. 5

Di chuyén mdi chi M trén

hinh (7 cho truéc (da dudc 0

ghim c6 dinh trén ban vé)

thi mdi chi M’ vach nén hinh

(F ' dong dang véi (F theo ti
. OM'

80 oy > T Hinh 60

Trong trudng hgp nay, hinh (7' 1a hinh phéng dai clia hinh (7.

— Ngudc lai, néu di chuyén mdi chi M' trén hinh (F ' cho tru6c thi mdi chi M vach nén
hinh (7. Trong trudng hgp nay (F 1a hinh thu nhé cla (F .

— Khi muén thu nhd hodc phéng to theo ti s6 nao d6, can diéu chinh ti sd

%, nghia 1a phai di chuyén chét A va B dén vi tri tuong (ng.



ON TAP CHUONG III

A - Cau hoi

1. Phat biéu va viét ti 1é thic biéu thi hai doan thing AB va CD ti 1¢ v6i hai
doan thing A'B' va CD'.

2. Phét biéu, v& hinh, ghi gia thi€t va két luan cta dinh 1f Ta-1ét trong tam gidc.

3. Phét biéu, vé& hinh, ghi gia thiét va két luan cua dinh If Ta-1ét déo.

4.  Phat biéu, v& hinh, ghi gia thiét va két luan vé hé qua cta dinh If Ta-1ét.

5. Phat biéu dinh Ii vé tinh chat ctia dudng phan gic trong tam gidc (v& hinh, ghi
gia thiét va két luan).

6.  Phat biéu dinh nghia hai tam gidc dong dang.

7.  Phét biéu dinh Ii vé duong thang song song véi mot canh clia tam gidc va cat
hai canh (hoac phan kéo dai cta hai canh) con lai.

8.  Phét biéu cdc dinh Ii vé ba trudng hop dong dang clia hai tam gidc.

9.  Phat biéu dinh Ii vé trudng hgp dong dang dic biét clia hai tam gidc vuong

(truong hop canh huyén va mot canh géc vuong).

TOM TAT CHUONG Ill

1. Doan thang ti l¢

a) Pinh nghia :

AB _A'B'
CD C'D"

AB,CD i lé v6i AB, CD' <
b) Tinh chdt :
[AB.C'D'=CD.A'B'
AB _A'B' AB+CD A'B' +C'D'
CD C'D' cb  CD
AB _A'B' AB+A'B'
[CD ~C'D' CD%C'D'

&9



2. Pinh li Ta-1ét thuan va dao
Cho tam giac ABC (h.61).
[AB' _AC'
AB  AC B

AB' _AC'
BB' CC'

a//BC <

BB' CC' B

3. Hé qua cta dinh li Ta-lét

A

Hinh 62
Cho tam giac ABC.
AB' AC' B'C

a//BC .
AB AC BC

4. Tinh chat cua duong phan giac trong tam giac
X

AD la tia phan giac cua goc BAC,
AE la tia phan giac cta goc BAx (h.63).

. AB DB EB
Taco: = =

AC DC EC : =%

5. Tam giac dong dang Hinh 63

a) Dinh nghia :
X‘=A;B'=]§;C'=C
AA'B'C' «» AABC & A'B' B'C' C'A'

(Ti s6 dong dang k) AB  BC CA «




b) Tinh chdt :

A
h— =k A
h
h 1
(h', h twong ung la duong cao cla h
tam gidc A'B'C' va tam gidc ABC) ; B c B c
1 SV
Dok 2=¢2 Hinh 64
p S

(p', p twong tng la nra chu vi ciia tam gidc A'B'C' va tam giac ABC ;
S', S tuong tng la dién tich ctia tam gidc A'B'C' va tam gidc ABC).

6. Lién hé giita cac truong hop dong dang va cac truong hop biang nhau
cua hai tam giac ABC va A'B'C'

Céc truong hop dong dang : Céc trudng hop bang nhau :
A'B' B'C' C'A’ a) AB'=AB; BC' =BC
a) = = (c.c.c).
AB BC CA va A'C'=AC (c.c.c).

o [Pkl o b A'B':AB;B'C':BC
b)AB =BC va B'= B (c.g.c). ) N

AB  BC va B'=B (c.g.0).
) A'=A vaB'=B (2. O)A'=A:B' =B

vaA'B' = AB (g.c.g).

7. Cac truong hop dong dang cua hai tam giac vuong ABC va A'B'C'
(A =A"=90°)

C
AIBV A‘CV C|
a) = .
AB  AC
b) B'=B hoic C'=C.
0 A'B' _B'C' N
AB = BC A B A B
Hinh 65
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B - Bai tap

S6.

57.

S8.

59.

60.

61.

92

X4c dinh ti s6 ctia hai doan thang AB va CD trong céc truong hop sau :
a) AB=5cm, CD = 15cm ;

b) AB =45dm, CD = 150cm ;

c) AB=5CD.

Cho tam gidc ABC (AB < AC). V& duong cao AH, duong phan gidc AD,
duodng trung tuyén AM. C6 nhan xét gi vé vi tri ciia ba diém H, D, M.

Cho tam gidc can ABC (AB = AC), v€ céc A
duong cao BH, CK (h.66).

a) Chiing minh BK = CH.
b) Chiing minh KH // BC.

¢) Cho biét BC = a, AB = AC = b. Tinh do ) }
dai doan thang HK.
Hudng dan cdu c) : L

I C

— V€ thém duong cao Al, xét hai tam gidc

déng dang TAC va HBC 16i tinh CH. Hinh 66

— Tiép theo, xét hai tam gidc dong dang AKH va ABC roi tinh HK.

Hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 AC va BD cét nhau tai O, AD va BC cit
nhau tai K. Chiing minh ring OK di qua trung diém ctlia c4c canh AB va CD.

Cho tam gidc vuong ABC, A =90°, C =30° va dudng phan gidic BD
(D thuoc canh AC).

a) Tinh ti sO Q
CD
b) Cho biét do dai AB = 12,5cm, hay tinh chu vi va dién tich cua tam
giac ABC.
Tt gidc ABCD c6 AB = 4cm, BC = 20cm, CD = 25cm, DA = 8cm, dudng
chéo BD = 10cm.
a) a éu cach veé tit gidc ABCD c6 kich thudc da cho & trén.
b) Céc tam gidc ABD va BDC c6 dong dang véi nhau khong ? Vi sao ?
¢) Ching minh rang AB // CD.
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MOT SO VAT THE TRONG KHONG GIAN

Chiing ta da 1am quen véi mot s6 hinh trong khong gian nh  hinh hop chit
nhat, hinh 1ap ph ong (h.67), dong thdi cling gap trong doi song hang ngay
mot sO hinh khong gian khac (h.68).

B
C B c
I
A : D A T
T
I B’ I
LA --Jo |
, IB'
/// //I_B_______ C'
A D' A D
Hinh hép chi nhat Hinh 1ap ph ong
Hinh 67
B S
il S
I
E : D
l
I
I
_B A c
A 18 T C —_— T T -
w
E' D' B
Hinh lang tru ding Hinh chép tam giac Hinh truy
Hinh 68

D6 1a nhitng hinh ma cdc diém cua chiing cé thé khong ciung nam trong mot
mdt phdng.



A - HINH LANG TRU BUNG

1. Hinh hdép chu nhét

et
L Bao diém c6 dang mét hinh
DIEM THONG NHAT hop chit nhat,

1. Hinh hép chir nhat

Hay quan sat hinh 69 :
I 1
I ; e |
: . Canh hl
i . - |
: Mat o :
I il
TTTTTT I - S w
: Pinh 4
Hinh 69

Hinh 69 cho ta hinh anh cta hinh hop chit nhdt, né c6 6 mdt 1a nhiing hinh
chir nhdt(*).

Hinh hop chit nhat ¢6 : 6 mat, 8 dinh va 12 canh.

Hai mat cua hinh hop chit nhat khong c6
canh chung goi 1a hai mdt doi dién va cé
thé xem chiing 1a hai mdt ddy ctia hinh hop
chit nhat, khi d6 cdc mét con lai d oc xem
l1a cac mat bén.

Hinh ldp ph ong 1a hinh hop chit nhat c6
6 mat 1a nhitng hinh vuoéng.

Vi du. Bé nuoi cd canh c6 dang mot hinh
hop chit nhat (h.70). Hinh 70

(*) Cuing véi cdc diém trong ctia no.
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2. Mitphingvad 6ng thing

Quan sdt hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ (h.71a). Hdy ké tén cdc mdt,
cdc dinh va cdc canh cua hinh hop. -

Do dai doan thang AA' goi
la chiéu cao clia hinh hop
chir nhat

b)
Hinh 71

Ta c6 thé xem :
Cac dinh : A, B, C, ...nh 1a cac diém.
Cac canh : AD, DC, CC’, ... nh la cac doan thcfng.
Mbi mit, ching han mat ABCD, 12 mot phan clia mat phang (ta hinh
dung mat phang trai rong vé moi phia).
D ong thang qua hai diém A, B clia mat phéng (ABCD) thi nim tron trong
mat phang d6 (ttc 12 moi diém ctia né déu thudc mat phéang).

BAI TAP A B
1.  Hay ké tén nhitng canh bing nhau clia D/ ¢ \
hinh hop chit nhat ABCD.MNPQ oM -/
(h.72). .
Q P
2. ABCD.A;B;C;D; la mot hinh hop chi Hinh 72
nhat (h.73).
- .2 9 A B
a) Néu O Ia trung diém cua doan CB; P c
thi O ¢6 1a diém thudc doan BC; hay D : o
khong ? A,
b) K 12 diém thuoc canh CD, lieu K LTI - B
c6 thé 1a diém thuoc canh BB, hay -
khong ? > “
g Hinh 73
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Céc kich th 6c cua hinh hop chit nhat ABCD.AB,C,D; la : DC = 5cm,
CB = 4cm, BB = 3cm. Hoi cac do dai DC,; va CB, 1a bao nhiéu xentimét ?

Xem hinh 74a, cdc miii tén h éng din céch ghép cdc canh véi nhau dé c6
d oc mot hinh 1ap ph ong.

a) b)
Hinh 74

Hay dién thém vao hinh 74b cdc mii tén nh vay.

§2. Hinh hdp chlr nhét d¢igp)

Hai d dng thang song song trong khéng gian
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m Quan sdt hinh hop chit nhdt ¢ hinh 75 :

2,

98

B C
Hay ké'tén cdc mdt ciia hinh hop. A ! D
T
’ N ’ 7z N N A - B‘ ____________ 3
BB’ va AA’ co cung nam trong mot mdt /,/L C
phdng hay khong ? A e
BB’ va AA’ cé diém chung hay khong ? Hinh 75

e Trong khong gian, hai d ong thang a va b goi la
song song v6i nhau néu ching ndm trong cling mot
mat phiang va khong c6 diém chung. Chang han, cic
d ong thang AA', BB' song song vé6i nhau (h.75).
Quan sat hinh 76, ta c6 nhitng nhan xét sau :

Vé6i hai d ong thiang phan biét a, b trong khong gian,
ching c6 thé :

a) Cat nhau. Chang han D'C' va CC' cat nhau & C,
chiing cing ndm trong mat phang (DCC'D') (h.76a).

b) Song song. Ching han AA' song song véi DD, ki A c
hieu AA'// DD, chiing cling nim trong mat phang D'
(AA'D'D) (h.76b). b)

c¢) Khong cling nam trong mot mat phiang nao, chang
han cdc d ong thang AD va D'C' (h.76¢).

e Hai d ong thang phan biét, cling song song véi mot
d ong thang thi ba thi song song v6i nhau. Chang
han AB va D'C' song song, vi chiing cung song song
v6i DC (h.76a).

Hinh 76

b dng théng song song vGi mat phéng. Hai mat phf;’mg song song

Mat ban va mat ghé cho ta
hinh &nh ctia hai mat phéng
song song.

bA




E Quan sdt hinh hop chit nhdt ¢ hinh 77 :
— AB c6 song song voi A'B’ hay khong ? Vi sao ?
— AB ¢6 ndm trong mdt phang (A’B’C’'D’) hay khong ?

Khi AB khong nim trong mit phang (A'B'C'D') ma AB song song v6i mot
d ong thing clia mat phang nay, chang han AB // A'B, thi ng i ta n6i AB
song song voi mdt phang (AB'CD'") va ki hiéu : AB// mp (A'BCD)).

E Tim trén hinh 77 cdc d ong thdng song song véi mdt phdng (A’'B'C'D’).

Nhdn xét. Trén hinh hop chit nhat (h.77), xét )
hai mat phing (ABCD) va (A'BCD'). Mit . ¢
phang (ABCD) chiia hai d ong thang cit nhau i

AB, AD va mat phang (A'BCD') chita hai i Al
d ong thing cit nhau A'B, A'D, hon nita AB A 5
song song vGi A'B'va AD song song v6i A'D',
khi d6 ng oi ta néi mdt phdang (ABCD) song
song voi mdt phang (AB'CD') va ki hiéu :

Hinh 77

mp(ABCD) // mp(A'BCD)).

Vi du. Néu bac thg moc cit mot thanh gb hinh AL & B
hop chit nhat (nh  hinh 78) qua bon trung diém A5 %\, “““ --7C
I, H, K, L theo thit tu ciia cdc canh AB, DC, DC' A L B

va A'B' thi mp(ADD'A") // mp(IHKL). Hinh 78

m Trén hinh 78 con cé nhitng cdp mdt phdng nao song song véi nhau ?

Nhdn xét

Néu mot d ong thang song song v6i mot mat
phang thi chiing khong c6 diém chung.

Hai mat phing song song thi khong c6 diém chung.

Hai mat phang phan biét c6 mot diém chung

thi ching c6 chung mot d ong thang di qua diém
d6 (h.79). Ta néi hai mat phiang niy cit nhau. Hinh 79
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BAI TAP

Ng 0i ta t6 dam nhiing canh song song va biang nhau ctia mot hinh hop chit
nhat nh & hinh 80a. Hay thuc hién di€u dé ddi véi hinh 80b va 80c.

B C B
I 1
|B' 1B’
7 -0 PR A
A = 5 A ¥ D
o" //
A D' A D
a) b)
Hinh 80

ABCD.AB,C;D; 1a mot hinh lap ph ong
(h. 81). Quan sat hinh va cho biét :

a) Nhitng canh nao song song vé6i canh C,C.
b) Nhitng canh nao song song vGi canh
AD,.

Mot can phong dai 4,5m, rong 3,7m va
cao 3,0m.

Ng 0i ta muon quét voi tran nha va bon biic
t ong. Biét rang tong dién tich cdc clra 1a
5,8m>. Hay tinh dién tich can quét voi.

Hinh 82 v& mot phong 6. Quan sét hinh va
giai thich vi sao :

a) b ong thang b song song v6i mp(P).

b) D ong thing p song song véi san nha.
Hinh hop chit nhat ABCD.EFGH (h.83) c6
canh AB song song v6i mat phang (EFGH).

a) Hay ké tén cdc canh khéc song song véi
mat phang (EFGH).

B C
I
i B'
iy A C'
’ D
//
Dl
c)
A, B,
I
D :
! 1 C1
|
|
I
AI
Jh—— “TT>~B
D C
Hinh 81
p \Q]
P
a b
q
/
/
S
Hinh 82



b) Canh CD song song v6i nhitng mat B
phang no ctia hinh hop chit nhat ? c

c) D ong thang AH khong song song v6i 4

mat phang (EFGH), hdy chi ra mat
phéng song song v6i d ong thang do. ¢
E
H

Hinh 83

§3. Thé tich cua hinh hdp chi nhét

1. P Ong thing vudng géc véi mit phang. Hai mét phing vuéng géc

Nhay cao
& san tap thé duc.

m Quan sdt hinh hop chit nhdt (h.84) : D ¢
A'A ¢6 vubng goc voi AD hay khong ? Vi sao ?

A i B
A'A c6 vudng goc voi AB hay khéng ? Vi sao ? i

Khi d ong thang A'A vudng géc véi hai d ong PR AN

thang cat nhau AD va AB ctia mat phang (ABCD) BN

ta néi A'A vuong géc véi mdt phang (ABCD)

tai A va ki hiéu : Hinh 84
A'A 1 mp(ABCD).

Nhdn xét. Néu mot d ong thang vuong géc véi mot mat phang tai diém A
thi né vuéng goéc v6i moi d ong thang di qua A va nim trong mit phang doé.
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Khi mot trong hai mat phang chita mot d ong thang vuong goéc v6i mat
phang con lai thi ng i ta n6i hai mat phang dé vudng géc véi nhau va ki
hiéu (chang han véi tr dng hop vira xét) :

mp(ADD'A") L mp(ABCD).

Hinh 85. T thoi c6 x a, con ng &i da dung day doi dé
kiém tra tinh vuéng géc, tinh song song.
m Tim trén hinh 84 cdc d ong thang vuong géc véi mdt phang (ABCD).
hinh 84 :
D ong thdng AB c6 ndm trong mdt phdng (ABCD) hay khong ? Vi sao ?
D ong thang AB c6 vuong géc véi mdt phing (ADD'A’) hay khong ? Vi sao ?
E Tim trén hinh 84 cdc mdt phdng vuong géc véi mdt phdng (A'B'C'D’).

2. Thé tich cta hinh hép chir nhat

Cho hinh hop chit nhat c6 céc kich th 6c 17cm, 10cm va 6cm. Ta chia hinh
hop nay thanh cic hinh 1ap ph ong don vi vé6i canh 1a 1cm (h.86).

S
" 1cm

/J-___
1cm \.~j,'f",'
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10.

Trong hinh hop ¢6 6 16p hinh 1ap ph ong don vi, méi 16p gbm 17.10 hinh.
Nh vay hinh hop bao gobm 17.10.6 hinh lap ph ong don vi. Mbi hinh lap
ph ong don vi ¢6 thé tich 1em® nén thé tich hinh hop chit nhat 1a 17.10.6 (cm®).

Téng quat, néu céc kich th Gc ctia hinh hop chit nhat 1a a, b, ¢ (cung don vi
do dai) thi thé tich ctia hinh hop chit nhat d6 1a :

V =abc
Dic biét, thé tich hinh lap ph ong canh ala :
V=al

Vi du. Tinh thé tich cha mot hinh lap ph ong, biét dién tich toan phan cla
n6 1a 216cm”.
Gidi : Hinh 1ap ph ong cé 6 mat bang nhau, vay dién tich méi mat 1a :
216 : 6 =36 (cm”).
Do dai canh hinh 1ap ph ong :

a= \/% =6 (cm).
Thé tich hinh lap ph ong :

V=a3=6>=216 (cm’).
Ddp 56 : V =216cm”.

BAI TAP
1) Gép hinh 87a theo cac nét da chi ra thi c6 d oc mot hinh hop chit nhat
hay khong ?
2) Ki hiéu cac dinh hinh hop gdp d ¢c nh hinh 87b.

a) b)
Hinh 87

a) D ong thing BF vuong goc vé6i nhitng mat phang nao ?
b) Hai mat phang (AEHD) va (CGHD) vuong géc véi nhau, vi sao ?
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11.

12.

13.

14.

104

a) Tinh cdc kich th 6c chia mot hinh hop chit nhat, biét rang ching ti 1&
VGi 3, 4, 5 va thé tich ctia hinh hop nay 1a 480cm3.

b) Dién tich toan phan ctia mot hinh 1ap ph ong la 486m”. Thé tich clia né 1a
bao nhiéu ?

A, B, C va D 1a nhiing dinh ctia hinh hop chit nhat cho & hinh 88. Hay dién
s0 thich hgp vao cédc 6 trong & bang sau :

A
AB | 6 | 13 | 14 .
BC | 15 | 16 34 =
D | 42 70 | 62 e
D C
DA 45 | 75 | 75 Hinh 88

K&t qua bai 12 minh hoa cong thic quan trong sau :

DA = VAB? +BC2 +CD? .
a) Viét cong thic tinh thé tich ctia hinh hop chit nhat ABCD.MNPQ (h.89).
b) Dién s6 thich hop vao céc 6 trong & bang sau :

Chiéu dai 22 18 15 20 A B
Chiéu rong 14 A E &
Chiéu cao 5 6 8 P Wi
Dién tich mot day 90 260 | Q- P
Thé tich 1320 | 2080 Hinh 89
LUYEN TAP

Mot bé n Ge hinh hop chit nhat ¢6 chiéu dai 2m. Lic ddu bé khong c6 n dc.
Sau khi d6 vao bé 120 thing n Gc, méi thung chia 20 1it thi muc n Gc cua
bé cao 0,8m.

a) Tinh chiéu rong clia bé n Gc.

b) Ng 0i ta d6 thém vao bé 60 thing n Gc nita thi ddy bé.

Hoi bé cao bao nhiéu mét ?



15.

16.

17.

18.

Mot céi thung hinh 1ap ph ong, canh 7dm, c6 chita n Gc v6i do sau cuan Ge
la 4dm. Ng 0i ta tha 25 vién gach c6 chiéu dai 2dm, chiéu rong 1dm va
chiéu cao 0,5dm vao thing. Hoi n &c trong thung dang lén cdch miéng
thung bao nhiéu déximét ? (Gia thiét toan bo gach ngap trong n ¢ va chiing
hitn 6c khong ddng ké).

Thung chita cua mot xe chd hang dong lanh c6 dang nh hinh 90. Mot s6
mat 13 nhitng hinh chit nhat, chang han (ABKI), (DCC'D"),... Quan sét hinh
va tra 101 cac cau hai sau :

______

Hinh 90

a) Nhitng d ong thang nao song song v6i mat phang (ABKI) ?

b) Nhitng d ong thing nao vuong géc véi mit phang (DCC'D') ?

¢) Mat phiang (A'D'C'B') ¢6 vuong géc v6i mat phang (DCC'D') hay khong ?
Cho hinh hop chit nhat ABCD.EFGH (h.91).
a) Ké tén ciac d ong thang song song véi
mp(EFGH). |
b) b ong thiang AB song song vé6i nhiing
mit phing nao ? E F

c) b ong thang AD song song vé6i nhiing
d ong théng nao ? P
Po. Cic kich th 6¢ ctia mot hinh hop chir

nhat 1a 4cm, 3cm va 2cm. Mot con ki€n bo
theo mat ciia hinh hop d6 tr Q dén P (h.92). N [ s, |sem

a) Hoi con kién bo theo d ong nao la 5
P ~ Q 4cm
ngan nhat ?

b) Do dai ngin nhét d6 13 bao nhiéu xentimét ? Hinh 92
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§4. Hinh lang try diing

Chiéc dén l6ng cho ta

hinh &nh hinh lang tru d(rng./

Hinh 93 1a mot hinh ldng tru dimg (con goi tat 1a ldng tru ding). Trong
hinh nay :

A,B,C,D, A, By, Cy, D, la cac dinh. A, N
Cidc mat ABB,A,, BCC,B,, ... la nhiing O
hinh chit nhat. Ching d oc goi la céc B, |

Hinh lang tru dimg

mdt bén. i
Céc doan AA;, BB, CC}, DD; song | | ___ D
song v4i nhau va bang nhau, ching d oc N > C
goi la cac canh bén. \
B
Hai mat ABCD, A ,B,C,D; la hai day.
Hinh 93

Hinh lang tru trén hinh 93 c6 hai day la
ti gidc nén goi la lang tru ding tir gidc, ki hiéu ABCD.AB,C,D;.

m Hai mdt phdng chita hai ddy cia mot lang tru dimg cé song song véi nhau

106

hay khong ?
—Cdc canh bén c6 vuong géc véi hai mdt phdng ddy hay khong ?

—Cdc mdt bén c6 vuéng géc voi hai mdt phang ddy hay khong ?



Hinh hop chit nhat, hinh 1ap ph ong ciing 1a nhitng hinh lang tru ding.
Hinh lang tru ding c6 ddy 1a hinh binh hanh d oc goi 1a hinh hop ding.

Trén hinh 94 la tam lich dé ban, né cé dang mét lang tru dimg. Hday chi ré
cdc day, mdt bén, canh bén cua ldng tru.

Hinh 94

Vidu

Hinh 95 cho ta hinh anh mot lang tru ding tam giac.

>

Trong hinh lang tru d6 :

Hai mat diy ABC va DEF la nhiing tam giéc bang
nhau (va ndm trong hai mat phing song song).

C4c mat bén ADEB, BEFC, CFDA la nhitng hinh chit nhat.

<~ Chiéu cao—

Do dai mot canh bén d oc goi 1a chiéu cao. Trén hinh 95,
chiéu cao ciia lang tru bang do dai doan thang AD.

Chii y

Hinh 95

BCFE la mot hinh chit nhdt, khi vé né trén mdt phdng, ta th ong vé thanh
hinh binh hanh.

Cdc canh song song vé thanh cdc doan thdng song song.

Cdc canh vuong goc cé thé khong vé thanh cdc doan thang vuéng géc
(EB va EF chdng han).
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BAI TAP
19. Quan sit cdc lang tru ding trong hinh 96 ré6i dién s6 thich hgp vao cic 0
trong ¢ bang d 6i day :

/
)

d)
Hinh 96
Hinh a b c d
S6 canh cta mot day
S6 mat bén 4
S6 dinh 12
S6 canh bén 5

20. V& lai cac hinh sau vao v rdi vé thém céc canh vao cdc hinh 97b, ¢, d, e dé

¢6 mot hinh hop hoan chinh (nh hinh 97a).
A

a) B A A i F
,\T/‘
H d) B ¢ c
Hinh 97
21. ABC.A'B'C'la mot lang tru diing tam gidc (h.98). A B
a) Nhitng cap mat nao song song vGi nhau ?
b) Nhimng cdp mat nao vuong géc véi nhau ? Jo
c) Sir dung ki hiéu "/ " va " " dé dién vao cdc 0 /,/” /
trong 6 bang sau : e B
Hinh 98
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22,

Canh

Mat AA'"| CC' | BB |AC | BC |AB'| AC| CB | AB
ACB 1
A'CB
ABB'A'

V& theo hinh 99a rdi cét va gap lai dé d ¢c lang tru ding nh  hinh 99b.

3cm

2,7 cm

Hinh 99
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Cong thire tinh dién tich xung quanh

Quan sdat hinh khai trién cia mot
lang tru ditng tam gidac (h.100) :

— Do dai cdc canh cua hai day la
bao nhiéu ?

—Dién tich ciia moi hinh chit nhdt la
bao nhiéu ?

—Téng dién tich cia cd ba hinh chif
nhdt la bao nhiéu ?

e Dién tich xung quanh cta hinh

3cm

bay
2,7cm 15em | 2cm
Céc mat bén
o3y B .
Chu vi day
Hinh 100

lang tru diing bang tong dién tich clia cdc mat bén. Ta c6 cong thitc

Syq =2p-h

(p 1a ntra chu vi ddy, h 1a chiéu cao).

Dién tich xung quanh cua hinh ldng tru ditng bang chu vi day nhdn voi

chiéu cao.

e Dién tich toan phan ctia lang tru ding bang téng cla dién tich xung quanh

va dién tich hai day.

Vidu

Tinh dién tich toan phan cia mot lang tru ding, ddy la tam giac vuong, theo

cdc kich th G¢ 6 hinh 101.
Gidi :

— Trong tam gidc vuong ABC (vuong tai A), theo

dinh Ii Py-ta-go, ta c6 :

CB= V3> +4% =5 (cm).

— Dién tich xung quanh :

Seq=( +4+5).9=108 (cm").

— Dién tich hai day :

2.%.3.4:12 (cm?).

c' B'
A
9cm
ok------=>
B
%'7) %
A
Hinh 101



— Dién tich toan phan :
Sip = 108 + 12 = 120 (cm”).

Ddp s6: Syp =120 em?.

BAI TAP
23. Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan cla cdc lang tru ding sau
day (h.102) :
| o A__3cm B
1 O
: 5cm é\' ‘
' 5cm
0 & E
3cm F
Hinh 102
24. Quan sit lang tru ding tam gidc (h.103) r6i dién s6 thich hop vao céc 6 trong
G bang sau :
a (cm) 5 3 12 7
b (cm) 6 2 15
¢ (cm) 7 13 6
h (cm) 10 5
Chu vi ddy (cm) 9 21

25. Tam lich dé ban (xem lai hinh 94) c6 dang
mot lang tru ding, ACB la mot tam gidc can
(h.104).

a) Hay vé thém nét khuat, dién thém chit vao
céc dinh roi cho biét AC song song véi nhiing
canh nao. A
b) Tinh dién tich mi€ng bia dung dé 1am mot
tam lich nh trén. Hinh 104
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26. a) Tur hinh khai trién (h.105), c6 thé gdp theo cic E
canh dé c6 d ¢gc mot lang tru ding hay khong ?
(Céc t gidc trén hinh déu 1a nhitng hinh chit nhat).
b) Trong hinh vira gdp d oc, xét xem cédc phat biéu
d 6i day, phat biéu ndo ding : F

Canh AD vuong goc v6i canh AB. B C

EF va CF la hai canh vudng géc véi nhau.

kv
Ay

Canh DE va canh BC vuong géc véi nhau. Hinh 105

Hai ddy (ABC) va (DEF) nam trén hai mat
phéng song song véi nhau.

Mait phang (ABC) song song v6i mat phang (ACFD).

§6. Thé tich cua hinh léng tru diing

Tinh thé tich hinh lang |
tru diing nh  thé nao ?

N /

1.  Cong thirc tinh thé tich

3 ta di biét : Thé tich cta hinh hop chit nhat véi cdc kich th 6c a, b, ¢
d gc tinh theo cong thic
V = abc hay V = Dién tich ddy x Chiéu cao

BB Quan st cic lang try ding & hinh 106.

| 7
4
5
a) Lang tru diing c6 ddy la b) Lang tru ding c6 day l1a
hinh chit nhat tam gidc vuong

Hinh 106
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— So sdnh thé tich cia ldng tru ditng tam gidc va thé tich hinh hop chit nhdt.

—Thé tich ling tru diing tam gidc cé bdng dién tich ddy nhdn véi chiéu cao
hay khong ? Vi sao ?
Téng quat, ta c6 cong thic tinh thé tich hinh ling tru ding :

V=S.h

(S 1a dién tich ddy, h 1a chiéu cao).
Thé tich hinh ldng tru ditng bdng dién tich ddy nhdn véi chiéu cao.

2.  Vidu

5
Cho lang tru ding ngii giac véi cac kich th &¢ ¢ hinh 107 .’
4

(don vi xentimét). Hay tinh thé tich cua lang tru.
Giai : Lang tru da cho géobm mot hinh hop chit nhat va /
mot lang tru ddng tam gidc c6 cung chiéu cao.
Thé tich hinh hop chif nhat :
V, =4.5.7 = 140 (cm’).
Thé tich lang tru diing tam giac :
V= 1.5.2.7 =35 (emd). Lang try diing
2 c6 ddy 1a ngii gidc
Thé tich lang tru ding ngii giac : Hinh 107
V=V, +V,=175 (cm).
Nhdn xét. C6 thé tinh dién tich ddy cha lang tru déng ngii gidc
Sagy = 5.4 + %.5.2 = 25 (cm?)

r6i suy ra thé tich lang tru.

BAI TAP
27. Quan sét hinh 108 r6i dién s6 thich hgp vao cic 6 trong & bang sau :
b 5 6 4 h i
h 2 4 |
' |h
h, 8 5 10 e
Dién tich mot day 12 6 5
Thé tich 12 50 Hinh 108
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28. Thung dung clia mot mdy cit co c6 dang lang tru diing tam gidc (h.109).
Hay tinh dung tich cta thung.

60cm

Hinh 109

29. Cickich th éc ctia mot bé boi d gc cho trén hinh 110 (matn 6c c6 dang hinh
chit nhat). Hay tinh xem bé chita @ ¢gc bao nhiéu mét khéi n Gc khi n6 ddy

dpn dc.
; 2m

Hinh 110

30. Céc hinha, b, ¢ (h.111) gbm mot hoac nhiéu lang tru ding. Hay tinh thé tich
va dién tich toan phan cua ching theo cac kich th Gc da cho trén hinh.

I
1
[}
I
|
£ |
10cm 3] |
6cm Bcm 3 : 1cm
! 1cm
n R
3 -7 3cm
8cm 3cm cm 3cm 2cm
a) b) c)
Hinh 111
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LUYEN TAP

31. Dién s6 thich hop vao cic 6 trong & bang sau :

Lang trul | Lang tru 2 | Lang tru 3

Chiéu cao cta lang tru ding tam gidc Scm 7cm
Chiéu cao cua tam gidc ddy 5cm
C h t s 2, N 9

an ¢ o‘n{g ung v6i d ong cao cual 3em Sem
tam gidc day
Dién tich day 6cm’ 15cm?
Thé tich lang tru ding 49cm’ 0,045

32. Hinh 112b biéu dién mot A

1 &i riu bang sit, nd co

>
dang mot lang tru ding, A3
BDC 1a mot tam gidc can. c

a) Hay v€ thém nét khuat,

dién thém chit vao cic a) b)
dinh ro6i cho biét AB song Hinh 112

song v6i nhitng canh nao.

b) Tinh thé tich 1 &i riu.

¢) Tinh khoi 1 ong cual &i riu, biét khoi I ¢ng riéng cua sat 1a 7,874kg/dm3
(phan cdn gb bén trong | &i riu 1a khong dang ké).

33. Hinh 113 ]1a mot lang tru diing, day la hinh A D
thang vuong. ! !
Hay keé tén : B i i c
a) Cac canh song song véi canh AD ; P \
b) Canh song song v6i canh AB ; /// \\\
~G

c) Cic d ong thang song song v&i mat F
phing (EFGH) ; Hinh 113

d) Cic d ong thang song song véi mat phang (DCGH).
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34. Tinh thé tich cia hop xa phong va hop so-co-la trén hinh 114, biét :
a) Dién tich ddy hop xa phong 1a 28cm” (h.114a) ;
b) Dién tich tam gidc ABC & hinh 114b 1a 12cm?.

X

a) Sdéy = 280m b) SABC = 12C1’1’1
Hinh 114 Hinh 115

35. Day ctia mot lang tru ding la ti giac, cac kich th 6c¢ cho theo hinh 115.

Biét chiéu cao cuia lang tru 12 10cm. Hay tinh thé tich ctia no.

B - HINH CHOP DEU
§7. Hinh chdp déu va hinh chép cut déu
1.  Hinh chép

Hinh 116 1a mot hinh chép. N6 c¢6 mat day 1a
(@)

T

Chiéu cao

|

mot da gidc va cac mat bén la nhitng tam giac
c6 chung mét dinh. Dinh chung nay goi 1a dinh
ctia hinh chop.

D ong thang di qua dinh va vuéng géc véi
mit phing ddy goi la d omg cao ctia hinh chép.

Trong hinh 116, hinh chép S.ABCD c6 dinh Hinh 116
la S, ddy la t& gidc ABCD, ta goi d6 1a hinh chop tir gidc.

Mt day C

(* ) Cling véi céc diém trong clia no.
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2. Hinh chép déu

Hinh chép S.ABCD trén hinh 117 c6 day la hinh vuong, cac mat bén SAB,
SBC, SCD va SDA 1a nhitng tam gidc can bang nhau. Ta goi S.ABCD 1a hinh
chdp it gidc déu.

Hinh chép déu 1a hinh chop c¢6 mat ddy 1a mot da gidc déu, cdc mat bén 1a
nhiing tam gidc can bang nhau c6 chung dinh (1a dinh cta hinh chép).

Trén hinh chép déu S.ABCD (h.117) :

Chan d ong cao H la tam ctia d ong tron di qua cac dinh cia mat day.

Pinh

Canh bén
Budng cao

Trung doan M3t bén ——

——
A H T A C h=138m
Chiéu cao ctia kim tu thap Ké-6p
B Mat day & Ai Cap lah = 138m.

Hinh 117
D 0ng cao vé tir dinh S clia m6i mat bén cua hinh chép déu d oc goi 1a
trung doan cua hinh chép do.
n Cat ti tdm bia ciing thanh cdc hinh nh & hinh 118 roéi gdp lai dé c¢é nhitng
hinh chdép déu.

Dayla
hinh
vubng

Hinh 118
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36.

37.

118

Hinh chép cut déu

Cat hinh chép déu bing mot mat phang
song song vG6i day (h.119). Phan hinh
chép nim gilta mat phang d6 va mat
phang day ctia hinh chép goi 14 hinh chép
cut déu.

Nhdn xét. Mbi mdt bén clia hinh chép cut
déu 12 mot hinh thang can. Ching han mat
bén MNCB 1a mot hinh thang can. Hinh 119

BAI TAP

Quan sat hinh 120 va dién cum tir va s6 thich hop vao cic 6 trong & bang
sau, biét rang céc hinh da cho 1a nhiing hinh chép déu.

DD H

Hinh 120
Chép Chép Chép Chép
tam gidc déu | t& gidc déu | ngii gidc déu | luc gidc déu

bay Tam gidc déu
Mait bén Tam gidc can
S6 canh day 5
S6 canh 10
S6 mat 5

Hay xét su diing, sai ctia cac phat biéu sau :

a) Hinh ch6p déu c6 ddy 1a hinh thoi va chan d dng cao triing vdi giao diém
hai @ ong chéo cua day.

b) Hinh chép déu cé ddy 1a hinh chit nhat va chan d dng cao tring véi giao
diém hai d Ong chéo clia day.



38. Trong cac tdm bia & hinh 121, em gép lai tdm bia nao thi ¢6 d oc mot hinh
chop déu ?

LOESGHy

Hinh 121

39. Thuc hanh. Tix to gidy cat ra mot hinh vuong réi thuc hién cic thao tac theo
thit tu tir 1 dén 6 dé c6 thé ghép d oc cdc mat bén ciia mot hinh chép tit gide
déu (h.122).

@ ®

£\

d
7
4
7
7
7
4
Ve
7

Hinh 122

§8. Dién tich xung quanh cua hinh chép déu

[ Tinh dién tich xung quanh ctia hinh chép déu nh thé nao ?}

1.  Cong thuec tinh dién tich xung quanh

n Vé, cdt va gdp miéng bia nh & hinh 123. Quan sdt hinh gdp d oc, hdy dién
sO thich hop vao chd trong (...) & cdc cdu d di ddy :
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120

N I~

______ @9[“__4 4___§_______ ‘ 0
4 v ’

6 4

Hinh 123

a) SO cdc mdt bang nhau trong mot hinh chép tik gidc déu la ...

b) Dién tich moi mdt tam gidc la ... em?®.

¢) Dién tich ddy cua hinh chop déu la ... em? .

d) Tong dién tich tdt cd cdc mdt bén cuia hinh chép déu la ... cm” .
Taco:

e Dién tich xung quanh ctia hinh chép déu bang tich cua nita chu vi ddy voi
trung doan :

Syq =P-d

(p 1a ntra chu vi ddy ; d la trung doan cua hinh chép déu).
e Dién tich toan phan ctia hinh chép bang téng cta dién tich xung quanh va
dién tich day.
Vidu
Hinh chép S.ABC ¢6 bon mat 12 nhitng tam gidc déu bang nhau. H 12 tam
d ong tron ngoai tiép tam gidc déu ABC, ban kinh HC =R = V3 (cm). Biét
ring AB = R3 , tinh dién tich xung quanh ctia hinh chép (h.124).
Gidi : Dé thady S.ABC la hinh chdép déu. Bén kinh d Ong tron ngoai ti€p tam
gidc déu ABC1aR = /3, nén : s
AB=R+3 =3.43 = (/3)” =3(cm).

Dién tich xung quanh ctia hinh chép :

Sxq d———f— 7\/—(cm)

o C6 thé tmh theo cach khac nh sau:

1, 33 27\/—( 5

Sxg =38apc =353 —= Hinh 124



BAI TAP
40. Mot hinh chop ti gidc déu c6 do dai canh bén bang 25¢m, ddy 1a hinh vuong
ABCD canh 30cm.
Tinh dién tich toan phan cta hinh chop.
41. V&, cat va gap miéng bianh da chira ¢ hinh 125 d€ d oc hinh chdp tt gidc déu.
a) Trong hinh 125a, c6 bao nhiéu tam gidc can bing nhau ?
b) Str dung dinh Ii Py-ta-go dé tinh chiéu cao ting v6i ddy clia méi tam giac.

c¢) Dién tich xung quanh va dién tich toan phan cta hinh ch6p déu nay
la bao nhiéu ?

10 10cm
10 5 10
5 5 —_—
10 S 10 .
10 10
a) b) c)
Hinh 125

42. Tinh do dai d ong cao cua hinh chép tit gidc déu véi cdc kich th &c cho trén
hinh 125.

43. Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan cua cac hinh chép ti giac
déu sau day (h.126) :

a) b) c)
Hinh 126
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9. Thé tich cua hinh chdép déu

~

Tinh thé tich hinh chép déu
nh thé& nao ?

-

> 7
== 3,"”-914_.‘
ROk e =
Lo P vrauliis. L2 1 S
it sifiye

s

S y

1. Cdéng thirc tinh thé tich

C6 hai dung cu dung n 6c hinh liang tru diing va hinh chép déu cé céc ddy la
hai da gidc déu c6 thé dat chong khit lén nhau. Chiéu cao ctlia ling tru bing
chiéu cao cua hinh chép (h.127).

Néu ta lay dung cu hinh

chép déu néi trén, mic day

n Gc 161 d6 hét vao lang tru

thi thay chiéu cao cua cot

U S
n &c nay chi bang 3 chiéu

0
cao cua lang tru. Nh vay : / /4“'i ‘\\\\ ,,i\ 0
’,ul\\ P S et N
1 1 /| /I,JIIL A PR e
Vch(’)p :g lang tru ng.h. L//I/ﬂ R ‘(\“\‘ - ¥~
1 \
Ng 0i ta chiing minh d ¢c
cong thic nay cling ding cho Hinh 127
moi hinh chép déu :
1
V = gs.h

(S 1a dién tich ddy ; h 1a chiéu cao).
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2. Vidu
Tinh thé tich ctia mot hinh chép tam gidc déu, biét chiéu cao clia hinh chép
1a 6¢cm, ban kinh d Ong tron ngoai ti€p tam gidc ddy bang 6¢cm va V3 ~1,73.
Gidi :
Canh ctia tam gidc day :
a= R\/g 26\/§ (cm).
Dién tich tam gidc day :

a?\3

S= ” 3 =273 (cm?).

Thé tich ctia hinh chop :

\Y :is.h ~ 93,42 (cm”).

n Thuc hién cdc b dc vé hinh chop déu theo chiéu miii tén dd chi ra trén
hinh 128.
S

D C D C D
= -
Hinh 128

Chut y. Ng 0i ta ciing néi "Thé tich ciia khoi ldng tru, khoi chdp...” thay cho
"Thé tich ciia hinh ldng tru, hinh chép...”.

BAI TAP

44. Hinh 129 1a mot cdi 1éu & trai hé ctia hoc sinh
kém theo cac kich th &c.

a) Thé tich khong khi bén trong 1éu 12 bao nhiéu ?

b) Xdc dinh s6 vai bat can thi€t dé dung 1éu ‘
(khong tinh dén d ong vién, nép gap,... biét 7
V522.24). Hinh 129
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45.

46.

47.

124

Tinh thé tich cia mdi hinh chép déu d

D dng cao AO = 12cm,
BC = 10cm (\75 8,66)

Hinh 130

S.MNOPQR 1a mot hinh chop
luc gidc déu (h.132). Ban kinh
d ong tron ngoai tiép day (d ong
tron tam H, di qua sdu dinh
ciaday) HM = 12cm (h.133),
chiéu cao SH = 35cm. Hay tinh :

a) Dién tich day va thé tich cta
hinh chép (biét v108  10,39) ;

b) Do dai canh bén SM va dién
tich toan phan cua hinh chép

(biet v1333  36,51).

6i day (h.130, h.131) :
A

c
D dng cao AO = 16,2cm,
BC = 8cm (/48  6,93)

Hinh 131

Hinh 132 Hinh 133

LUYEN TAP

Trong cidc miéng bia & hinh 134, miéng nao khi gip va dan lai thi d oc mot

hinh chép déu ?

@ @

® @

JAVAN
N

Hinh 134



48. Tinh dién tich toan phan cua :
a) Hinh chép ti gidc déu, bi€t canh ddy a = 5cm, canh bén b = 5cm,
18,75 4,33 ;
b) Hinh chép luc gidc déu, biét canh ddy a = 6¢cm, canh bén b = 10cm,

3 1.73: 91 9,54,

49. Tinh dién tich xung quanh ctia cic hinh chdp ti gidc déu sau day (h.135) :

Hinh 135

50. a) Tinh thé tich ctia hinh chép déu (h.136).

2cm
AO=12cm
BC=6,5cm ”
[1
~4cm——
Hinh 136 Hinh 137

b) Tinh dién tich xung quanh cta hinh chép cut déu (h.137).

(H ong ddn : Dién tich can tinh bang téng dién tich cdc mat xung quanh.
Céc mat xung quanh 1a nhitng hinh thang can véi cing chiéu cao, cdc canh
ddy t ong ing bing nhau, cic canh bén bang nhau).

ONTAP CH ONG IV
A - Cau hoi
1.  Hay quan sét phan trong ctia 16p hoc r6i chira :
a) Cic d ong thang song song véi nhau ;
b) Cdc d Ong thang cit nhau ;

c¢) Cac mat phang song song véi nhau ;
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d) C4c d ong thang vuong géc véi nhau ;
e) C4ac d ong thang vuong géc véi cdc mat phing ;
f) Cdc mat phang vuong géc véi nhau.
2. a) Hinh 1ap ph ong c6 miy mat, may canh, may dinh ? Cic mat la nhitng
hinh gi ?
b) Hinh hop chit nhat c6 may mat, may canh, may dinh ?
c¢) Hinh lang tru ding tam gidc c6 may canh, may dinh, may mat ?
3.  Hay goi tén c4c hinh chép theo nhitng hinh v€ d 6i day :

Hinh 138 Hinh 139 Hinh 140

HINH LANG TRU DUNG, HINH HOP, HINH CHOP DEU

Minh Dién tich Dicn tlih Theé tich
xung quanh toan phan
Hinh 141a

— Lang tru dung : Hinh qu =2p.h stp = qu +284 V=Sh
c6 cdc mat bén la nhiing p: nita chu S : dién tich
hinh chit nhat, day la mot | .. diy day
da gidc. h - chidu cao h : chiéu cao
— Lang tru déu : Lang
tru ding c6 diy la da
gidc déu.
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Dién tich Dién tich

. < Thé tich
xung quanh toan phan

Hinh

— Hinh hgp chit nhdt : | Sy, =2(a+b)c | S, =2(ab+ac+bc) | V=abc
Hinh c6 sau mat la nhiing | 4 b : hai canh
hinh chit nhat. ddy

¢ : chiéu cao

—Hinh ldp ph ong : qu:4a2 S, =6a’ V=al
Hinh hop chit nhat c6
ba kich th 6c bang
nhau (cdc mat déu la

hinh vuong).

tp

a: canh hinh
lap ph ong

Chép déu

Hinh 141 b 1
Syq =pd Sp=Sq *S¢ | V=1Sh

S : dién tich
day
h : chiéu cao

Hinh chép déu la hinh L .
o 7 |p:nua chu vi

chop c6 mat day 1a mot day

da gidc déu, cic matbén | 5 . chidy cao

la nhiing tam gidc can | cia mat bén

bang nhau c6 chung dinh. | (trung doan)

B - Bai tap
51. Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan va thé tich cua lang tru ding
c6 chiéu cao hvaddy lan 1 otla:
a) Hinh vuong canh a ;
b) Tam gidc déu canh a ;
¢) Luc gidc déu canh a ;
d) Hinh thang can, ddy 16n 1a 2a, cdc canh con lai bang a ;
e) Hinh thoi c6 hai d ong chéo 1a 6a va 8a.
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52,

53.

54.

5S.

128

Tinh dién tich toan phan cta thanh go
nh & hinh 142 (mat tr 6c, mat sau
cta thanh gb 1a nhiing hinh thang can,
bon mat con lai déu 1a nhiing hinh

chit nhat, cho biét V10  3,16).

T

6,0cm

Hinh 142

Thung chita cua xe & hinh 143 c6 dang lang tru ding tam giac, cac kich
th Gc cho trén hinh. Hoi dung tich ctia thiing chia 1a bao nhiéu ?

Ng 0i ta muoén d6 mot tdm bé tong
day 3cm, bé mat cua tdim bé tong co
cac kich th 6c nh & hinh 144,

a) SO bé tong can phai c6 l1a bao nhiéu ?
b) Can phai c6 bao nhiéu chuyén xe dé
chd so bé tong can thi€t dén chd do be
tong, né€u moi xe chita d oc 0,06 m>?
(Khong tinh s6 bé tong d thura hoac
roi vai).

80cm

N

Hinh 143

3,60m

4,20m
2,15m

5,10m

Hinh 144

A, B, C, D 1a cdc dinh ciia mot hinh hop chit nhat. Hay quan sat hinh 145 roi
dién so thich hop vao céc 6 trong & bang sau :

AB BC CD AD
1 2 2
2 3 7
2 9 11
12 20 25

A
AT
G -
L ,H‘ 3 ’,H/‘. 2
(1 /I____/_/_M_/ _________ B
7 -
PAPias
o
5o
D C
Hinh 145



56. Mot cdi léu 6 trai hé ¢6 dang lang tru diing
tam gidc (v6i cac kich th 6c trén hinh 146).
a) Tinh thé tich khoing khong & bén
trong leu.
b) S6 vai bat can phai c6 dé dung 1éu do6 1a
bao nhiéu ?

(Khong tinh cdc mép va nép gép cua léu). Hinh 146

57. Tinh thé tich clia hinh chép déu, hinh chép cut déu sau day (h.147 va h.148),
(V3 1,73).

H ong ddn : Hinh chép L.EFGH ciing 1a hinh chép déu

A
B > D
C
BC=10cm AB=20cm , EF=10cm
AO=20cm MO=15c¢m, LM=15cm
Hinh 147 Hinh 148

@ 7,5m
1)6/‘\\ TA
Y i
58. Tinh thé tich ctia hinh cho trén hinh 149 \\ |
|
v6i cdc kich th ¢ kem theo. vl
ST
AO=45m |44 1 1
BO=30m | I\, | | g
]2
i
3om >
Hinh 149
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BAI TAP ON CUOI NAM

A - Phan dai sé

1.

130

Phan tich céic da thitc sau thanh nhan tr :

a) az—b2—4a+4; b) x2+2x—3 :
o) 4x2y? —(x% +y2)? ; d) 2a% - 5403,
a) Thuc hién phép chia :

(2x* —4x3 +5x% +2x —3): (2x% —1).

b) Chiing t6 rang th ong tim d oc trong phép chia trén luon luon d ong véi
moi gia tri cua x.
Ching minh rang hiéu cic binh ph ong clia hai s6 1€ bat ki thi chia hét cho 8.

N ., . 9 - Q2 P . 1
Ruit gon roi tinh gia tri cua biéu thic sau tai X = 3 :

X +3 6 X -3 24x> 12
2 T3 N 2 L 4 T2 :
(x=3) Xx*=9 x+3) x —81 x°+9

Ching minh rang :
a’ b2 c? b2 c? a’
+ + = + + .
a+b b+c c+a a+b b+c c+a
Tim céc gia tri nguyén clia x dé phan thitc M c6 gid tri 1a mot s6 nguyén :

M:10x2—7x—5.
2x -3
Giai cac ph ong trinh :
4x+3 6x-2 5S5x+4
a) - = +3;
5 7 3
b) 3(2x—1)_3x+1+1:2(3x+2) :
4 10 5
x+2 3(2x-1) 5x-3 5
c) + - =X+—
3 4 6 12
Giai cac ph ong trinh :
a)[2x — 3| =4 b) [3x — 1] —x = 2.

Giai ph ong trinh :



10.

11.

12.

13.

14.

15.

x+2+x+4=x+6+x+8.

98 96 94 92
Giai cac ph ong trinh :
1 B 5 _ 15 ) b) X—l_ X :5x—2
x+1 x-2 x+DQ2-x) X+2 Xx-2 4_x2
Giai cac ph ong trinh :

a)

x—=3 x-2 1
+ =3—

x—2 x-4 5
Mot ng 0i di xe mdy tir A dén B véi van toc 25km/h. Lic vé ng oi d6 di véi
van t6c 30km/h nén thoi gian vé it hon thoi gian di 1a 20 phdt. Tinh quéang
d ong AB.
Mot xi nghiép du dinh sdn xuét 1500 san phdm trong 30 ngady. Nh ng nho
t6 chic lao dong hop 1i nén thuc t€ da san xuat méi ngay v ot 15 san pham.
Do d6 xi nghiép da san xuat khong nhitng v ot mitc du dinh 255 san phim
ma con hoan thanh tr ¢ thodi han. Hoi thuc t€ xi nghiép da rit ngan d oc
bao nhiéu ngay ?
Cho biéu thic :

Az[ x 2 1 j:((x—2)+10_xz)

+
2_4 2-x x+2

a) 3x2 +2x—1=0 ; b)

a) Rt gon biéu thiic A.
y 1
b) Tinh gi4 tri cta A tai x, biét x| = 5

¢) Tim gid tri cha x dé A <0.
x—1

x—3

Giai bat ph ong trinh : >1.

B - Phan hinh hoc

1.

2.

Dung hinh thang ABCD (AB // CD), biét ba canh : AD = 2cm, CD = 4cm,
BC=3cmvad ongchéo AC = 5cm.

Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 hai d ong chéo cat nhau ¢ O va tam
gidc ABO la tam gidc déu. Goi E, F, G theo thit tu 13 trung diém cla cic
doan thing OA, OD va BC. Chitng minh ring tam gidc EFG la tam gidc déu.
Tam gidc ABC c6 ciac d ong cao BD, CE cit nhau tai H. D ong vuong goc
vGi AB tai B va d ong vuong goc voi AC tai C cat nhau & K. Tam gidc ABC
phai c6 diéu kién gi thi ti giac BHCK 1a :

a) Hinh thoi ? b) Hinh chit nhat ?
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10.

11.

132

Cho hinh binh hanh ABCD. Cic diém M, N theo thtt tu 1a trung diém cua
AB, CD. Goi E 1a giao diém ctia AN va DM, K 1a giao diém ctia BN va CM.
Hinh binh hanh ABCD phai c¢6 diéu kién gi dé tt gidc MENK 1a :

a) Hinh thoi ?

b) Hinh chit nhat ?

c¢) Hinh vuong ?

Trong tam gidc ABC, cidc d Ong trung tuyén AA' va BB' cit nhau & G. Tinh
dién tich tam gidc ABC biét rdng dién tich tam gidc ABG béng S.

Cho tam gidc ABC va d ong trung tuyén BM. Trén doan thing BM lay
diém D sao cho Bb = l Tia AD cat BC ¢ K. Tim ti s6 dién tich cla tam
gidc ABK va tam giac ABC.

Cho tam gidc ABC (AB < AC). Tia phan gidc cua géc A cat BC ¢ K. Qua
trung diém M ctia BC ké mot tia song song v6i KA cit d ong thang AB & D,
cat AC 6 E. Chitng minh BD = CE.

Trén hinh 151 cho thdy ta c6 thé xac dinh chiéu rong BB' cta khic song
bing cdch xét hai tam gidac dong dang ABC va AB'C'. Hay tinh BB' néu
AC=100m, AC' = 32m, AB' = 34m.

Hinh 151

Cho tam gidc ABC c6 AB < AC, D la mot diém ndm giita A va C. Chiing
minh ring : ABD = ACB < AB? = AC. AD.

Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'BCD' ¢c6 AB = 12cm, AD = 16cm,
AA'=25cm.

a) Chiing minh céc tit gidc ACC'A’', BDD'B' 1a nhitng hinh chit nhat.

b) Chiing minh ring AC'? = AB? + AD? + AA 2.

¢) Tinh dién tich toan phan va thé tich ctia hinh hop chit nhat.

Cho hinh chép t¢ gidc déu S.ABCD c6 canh diy AB = 20cm, canh bén
SA = 24cm.

a) Tinh chiéu cao SO réi tinh thé tich clia hinh chép.
b) Tinh dién tich toan phan cua hinh chép.
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PHAN DAI SO

Ch onglll-PH ONG TRINH BAC NHAT MOT AN

NOoO b WN =~

. M8 dau vé ph ong trinh

. Ph ong trinh bac nhat mét 4n va cach giai
.Ph ongtrinhd ad dgcvédangax+b=0

. Ph ong trinh tich

. Ph ong trinh chita 4n & mau

. Giai bai toan bang céach 1ap ph ong trinh

. Gidi bai toan bang céach 1ap ph ong trinh (tiép)

Bai doc thém
On tép ch ong Il

Ch ong IV-BAT PH ONG TRINH BAC NHAT MOT AN

1.
2.
3.
4.
5.

Lién hé gilta th(r tu va phép cong

Lién hé gilta thr tu va phép nhan

B4t ph ong trinh mét an

B4t ph ong trinh bac nhat mot 4n

Ph ong trinh chra dau gia tri tuyét doi
On tép ch ong IV

PHAN HINH HOC

Ch ong lll- TAM GIAC PONG DANG

O ONOORWN -

. Binh li Ta-1ét trong tam giac

. Dinh li ddo va hé qué cua dinh Ii Ta-lét

. Tinh chat d &ng phan giac cla tam giac

. Khai niém hai tam giac déng dang

. Tr 6ng hop déng dang thir nhat

. Tr 6ng hop dong dang th( hai

. Tr 6ng hop déng dang thi ba

. Céac tr dng hgp déng dang clia tam giac vuéng
. Ung dung thuc t€ clia tam giac déng dang

On tap ch ong Il

Ch ong IV - HINH LANG TRU BUNG. HINH CHOP BEU

A-
1.
2.
3.
4.
5.
6.

B-
7.
8.
9.

Hinh ldng tru ding

Hinh hdp chif nhat

Hinh hop chi nhat (tiép)

Thé tich clia hinh hop chi nhat

Hinh lang tru diing

Dién tich xung quanh clia hinh lang tru diing
Thé tich ctia hinh I&ng tru dimg

Hinh chép déu

Hinh chép déu va hinh chép cut déu
Dién tich xung quanh clia hinh chép déu
Thé tich clia hinh chép déu

On tap ch ong IV

Bai tap 6n cubi nam

Trang

10
15
19
24
26
28
32

35
37
41
43
49
52

56
59
65
69
73
75
77
81

85
89

95
97
101
106
109
112

116
119
122
125
130
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HUAN CHUGNG HO CHi MINH

S
/ SACH GIAO KHOALOP 8 \

1. Ngir van 8 (tap mot, tap hai) 9. Sinh hoc 8

2. Lich sir 8 10. Cong nghé 8
3.Diali 8 11. Tiéng nwée ngoai :
4. Giao duc cong dan 8 - Tiéng Anh 8

5. Am nhac va Mi thuat 8 - Tiéng Nga 8

6. Toan 8 (tap mot, tap hai) - Tiéng Phép 8
7.Vatli 8 - Tiéng Trung Quoc 8
8. Hoa hoc 8 - Tiéng Nhat 8

md vach O

Tem chéng gid Gid: ..........



